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BAT PHUONG TRINH VA HE BAT PHUONG
TRINH BAC NHAT 2 AN

Bat 0 BAT PHU'GNG TRINH BAC NHAT HAI AN
> .

A-TOM TAT LY THUYET

) Bét phuong frinh bac nhét hai én

Bat phuong trinh bac nhat hai an x, y c6 dang tdng quat 1a azx + by < c, (1)
(hodc ax + by < ¢; ax + by > ¢; ax + by > c), trong d6 a, b, ¢ 1a nhitng s6 thyc da cho, a va b khong dong thoi
bing 0, = v& y 1 cac an sb.

E®) siéu dién tap nghiém clia bét phuong trinh bac nhét hai én

Ciing nhut bat phuong trinh bac nhat mot an, cac bat phuong trinh bac nhét hai &n thuong cé vo sé6 nghiem va
dé mo ta tap nghiém ctia ching, ta st dung phuong phap biéu dién hinh hoc. Trong mat phang toa do Oxy,
tap hop céc diém c6 toa do la nghiem ctia bat phuong trinh (1) duge goi 1a mién nghiém ctia né.

Tit d6 ta ¢6 quy tac thyc hanh biéu dién hinh hoc tap nghiem (hay biéu dién mién nghiém) ctia bat phuong
trinh az + by < ¢ nhu sau (tuong tuw cho bat phuong trinh az + by > c¢)

®@ Buéc 1: Trén mit phing toa do Ozy, vé dudng thang Aax + by = c.

® Budc 2: Lay mot diém My (z0; yo) khong thuoc A (ta thuong lay goc toa do O).
® Budc 3: Tinh axg + byp va so sanh axg + byg véi c.

® Budc 4: Két luan,

— Néu axg + byp < c thi ntta mit phing bd A chita My 14 mién nghiém clia azg + byg < c.
— Néu axg + byo > c thi nita miit phing b A khong chita My 13 mién nghiém ciia axg + byy < c.

A Mién nghiém ciia bit phuong trinh axo + byg < ¢ b6 di duong thing ax + by = ¢ la mién nghiém ciia bat
phuong trinh axg + byg < c.

B-CAC DANG TOAN

& Dang 1. B4t phuong trinh bac nhét hai dn va bai todn lién quan

B Viduminh hoa

$>Vidu 1. Cho bat phuong trinh: 2z —y < 0 . Trong céc cip s6 (—1;2), (2;0), (0;1), (3;-2), (—1;-2),
cap nao la nghiém ciia bat phuong trinh, cap nao khong phai 1a nghiém ctia bat phuong trinh?
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D Loi gidi.
Béng cach thit tryc tiép, cac cap (—1;2), (0;1) 1a nghiém, cac cip con lai khong phai 1a nghiém ctia bat phuong
trinh. O

$>Vidu 2. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ciia bat phuong trinh 2z +y < 3.

o Loi gidi.

Vé dudng thing A: 2z +y = 3.

Lay goc toa do O(0;0), ta thiy O ¢ A va ¢6 20+ 0 < 3 nén nita mit phiang bo A
chita gbc toa do O la mién nghiém ctia bat phuong trinh da cho (mién khong bi to
dam trong hinh vé).

$>Vidu 3.
a) Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia bat phuong trinh —2z + 3y > 0.

b) Cho hai diém A(2;1) va B(3;3), hdi hai diém nay cling phia hay khac phia déi v6i bs (d).

® Li gidi.

a) Vé dudng thang d : —2x + 3y = 0.
Thay toa do diém M (1;0) vho vé trai phuong trinh duong théng (d), ta duge: —2 < 0.
Vay mién nghiém ctia bat phuong trinh 13 nita mit phang khong chita diém M. (Trén hinh 13 nita mat
phéng khong bi gach bo).

b) Thé toa do diém A vao vé tréi ciia phuong trinh dudng thing (d) ta duge —2-2+3-1=-1<0. (1)
Thé toa do diém B vao vé trai ctia phuong trinh dudng thing (d) ta duge —2-3 +3-3 =3 > 0. (2)
Tt (1) va (2) suy ra hai diém ndm & hai phia déi véi bai (d).

<> Vidu 4.
a) Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia bat phuong trinh z +y — 3 < 0.

b) Tim diéu kien ctia m va n dé moi diém thuoc dusng thing (d'): (m? —2)z —y +m +n = 0 déu la
nghiém ctia bat phuong trinh trén.

® Loi gidi.

a) Vé duong thing d : x +y = 3.
Thay toa do diém O(0;0) vao vé trai phuong trinh dudng thang (d), ta duge: 0 < 3.
Vay mién nghiém ctia bat phuong trinh I nita mit phing chita diém O. (Trén hinh 1 ntta mit phing
khong bi gach bo).
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19 ‘ 3\:1:

b) Dé moi diém thuoc dusng thing (d') déu la nghiém ciia bat phuong trinh thi diéu kién can 1a (d’) phai
song song v6i (d). Tacod:y = —ax+3vad :y = (m?—2)x+m+n. D& (d) song song (d') thi

m=1
m?—2=-1 n#2
<~
m+n#3 m=—1
n#4
m = 1 2 N N 2
Véi { thi ta dugc d’ : y = —x +n + 1. Dé thoa yéu cau bai toan thi diéu kieén du 1a duong thang
n

£92
(d') 1a dd thi ctia dudng thang (d) khi (d) tinh tién xudéng dudi theo truc Oy. Ticn+1 <3 & n < 2.

0

E®) saitap rén luyén

9 Bai 1. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia bat phuong trinh 2z +y < 3.

D Loi gidi.

Vé duong thing A: 2z +y = 3.

Lay gbc toa do O(0;0), ta thay O ¢ A v c¢6 2-0+0 < 3 nén nita mit phang bd
A chita gbc toa do O 1a mién nghiém ctia bat phuong trinh da cho (mién khong
bi t6 dam trong hinh vé).

$>Bai 2. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ciia bat phuong trinh bac nhat hai an 2z — 4y < 8.

® Loi gidi.
Vé duong thing d : 2z — 4y = 8. y
Thay toa do diém O(0;0) vao vé trai phuong trinh dudng | 4 (d)

thang (d), ta duge: 0 < 8.

Vay mién nghiém ciia bat phuong trinh 13 nita mit phéng
chita diém O. (Trén hinh 13 nita mit phing khong bi gach
bo).

<9 Bai 3. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ciia bat phuong trinh bac nhéat hai an 3z — y < 0.

® Loi gidi.
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Vé dudng thang d : 3z —y = 0.

Yy
Thay toa do diém M (0;2) vao vé trai phuong trinh dudng thang (d), ta dudc: T
—2<0. (d)
Vay mién nghiém ctia bat phuong trinh 1a nita mat phang khong chita diém M(0;2)
M, k& ca bd (d). (Trén hinh 1a nita mat phiang khong bi gach bo).

0

x
U

$>Bai 4. a) Bicu dién hinh hoc tap nghiém ctia bat phuong trinh bac nhét hai an g + % < 1.
b) Tim diém A thudc mién nghiém ciia bat phuong trinh trén. Biét ring diém A 1a giao diém ciia parabol

(P) c6 dang y = 2% — 5z + 4 vA truc hoanh.

® Loi gidi.
Yy
a) §+%<1@2x+y<6
Vé duong thing d : 2z + y = 6. 6
Thay toa do diém O(0;0) vio vé trai phuong trinh duong thang (d),
ta dugce: 0 < 6.
Vay mién nghiém ctia bat phuong trinh 14 nita miit phing chita diém
O. (Trén hinh la nita mat phang khong bi gach bd).
b) Diém A ndm trén parabol (P) c6 dang y = 22 —5z+4 va truc hoanh
nén hoanh do ctia A 1a nghiém clia phuong trinh 22 — 5z +4 =0 <
=1
v ol 1\ 3\ /4 x
x =4.
Suy ra ta dugc hai diém (1;0) va (4;0). Lan lugt thé toa do ting (P)
diém vao vé trai ctia phuong trinh dudng thing (d), do A thuoc (dy\
mién nghiém ciia bat phuong trinh da cho nén ta duge A c6 toa do
a (1;0).

$>Bai 5. Cho bat phuong trinh 2z +y — 1 < 0.

a) Biéu dién mién nghi¢m ctia bat phuong trinh da cho trong mit phang toa do Oxy.

b) Tim tat ci gia tri tham s6 m dé diém M (m, 1) ndm trong mién nghiém ctia bat phuong trinh da va biéu
dién tap hgp M tim dugc trong cung hé truc toa do Ozy 6 cau a).

® Loi gidi.
a) Dudng thang (d): 2z +y —1 = 0 ¢6 do thi nhu hinh vé bén. Ta ¢6 2.0+ 0—1 < 0. Do Y
d6, mién nghiém 14 dudng thing (d) vd mién khong gach chéo nhu hinh vé bén (Mién

chtta goc toa do).

b) Dé M 1a mot nghiem thi 2m +1—1 < 0 < m < 0. Vi M nam trén dudng thing

(A) : y = 1. Do d6, tap hgp tat ca diém M la nghiém clia bat phuong trinh trinh d& ¢ 4
cho la tia At nhu hinh vé.

N, / =
VR

$> Bai 6. Cho bat phuong trinh z — 2y + 4m > 0.
a) Ty theo gia tri tham s6 m, hdy biéu dién tap nghiém ctia bat phuong trinh da cho trong he truc toa
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do Oxy.

b) Goi A, B lan lugt 1a giao clia dudng thang x — 2y + 4m = 0 vé6i truc hoanh va truc tung. Tim tat c cac
gia tri ctia tham s6 m dé tap nghiém ciia bat phuong trinh da cho chita diém C(2; 1) sao cho dién tich tam
gidc ABC bing 4.

o Loi gidi.

a) Xét duong thang (d,,):x — 2y + 4m = 0 ¢6 dd thi nhu hinh vé bén.
Ta ¢6 0 — 2.0 + 4m = 4m. Do d6, v6i moi m # 0 mién nghiém luon
chita goc toa do. Néu m = 0 thi mién nghiém chita diém (1;0). Vay véi
moi m mién nghiém la mién khong gach chéo nhu hinh vé bén.

b) Dé C 14 mot nghiém ctia bat phuong trinh da cho thi 2 — 2+ 4m >
0 < m > 0. Khi d6, OC /| (dp), suy ra Saapc = Saapo = 4m?. Theo
gia thiét, ta c6 4m?> =4 < m = 1.

2 Dang 2. Bdi todn thuc té lién quan

D Vi du minh hoa

$>Vidu 5. Ha mang 95000 dong ra chg mua hoa ctic va hoa hong. Mot bong hoa ctic ¢6 gia 4000 dong,
mot bong hoa hong c6 gia 7000 dong. Viét bat phuong trinh bac nhat hai an cho s6 tién ma Ha phai chi
dé mua 2 bong hoa ctic va y bong hoa hong.

D Loi gidi.

Ta ¢6 x,y € N*.

Gia clia  bong hoa ciic 1a 4000z dong, gia ctia y bong hoa hong 1a 7000y dong.
Vi s6 tien Ha mang di 14 95000 dong nén ta c6 bat phuong trinh

4000z + 7000y < 95000 < 4z + 7y < 95.

U

$>Vidu 6. Mbéi ngay Nga déu danh khong qua 30 phit dé doc ca 2 cudn sach A, B. Nga doc duge 3 trang
sach A trong 2 phit, doc dugde 2 trang sach B trong 1 phit. Goi x, y 1an lugt 1a s6 phut doc sach A va s6
phit doc sach B. Tim diéu kién ctia z va y dé Nga doc dudc it nhéat 35 trang sach trong mot ngay.

® Loi gidi.
Goi z, y 1an lugt 1a s6 phit doc sach A va s phit doc sach B trong mot ngay, x,y > 0. Tong s6 phit doc sach
khong qua 30 phat nén = + y < 30.

. 3 .
SO trang sach A doc duge sau x phit 1a ; So trang sach B doc dugce sau y phit 1a 2y.

. 3
Nga doc dugc it nhat 35 trang sach trong mot ngay khi va chi khi ; + 2y > 35.
z,y >0

Vay z,y can théa man cac didu kien { £ TY =30 O

3
§+2y235.

$OVidu 7. Mot cita hang ban hai loai tra sita, trong d6 4 cdc loai 1 ¢6 gia 100000 dong, 1 cde loai 2 c6 gia
30000 dong. Mudn c6 1ai theo dit tinh thi mdi ngay cita hang phai ban dudc it nhat 5 triéu dong tién hang.
Héi s6 coe tra sita ban dudge trong mot ngay trong nhitng trudng hop nao thi cita hang c6 1ai nhu duy tinh?

® Loi gidi.
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Goi z, y 1an lugt 1a s6 coc tra sita loai 1, loai 2 ban duge (z,y € N).
Tong s6 tien ban tra sita 1a 25z + 30y nghin dong.
Cita hang c6 1ai nhu dy tinh trong truong hop so tién ban tra sita thu duge trong mot ngay khong nhé hon 5
trieu dong, tic la
252 + 30y > 5000. (1)

Mién nghiém ctia bat phuong trinh (1) duge xac dinh nhu sau

+/ Vé duong théng d: 25z + 30y = 5000.

+/ Chon gbc toa do O(0;0) va tinh 25 -0 + 30 - 0 < 500.

Do d6 mién nghiém ctia bat phuong trinh (1) 14 nita mat phiang bs d, khong
chita goc toa do O, lay ca duong thing d.

Goi A, B lan lugt la giao diém ciia d va Oz, Oy. Khi dé, néu ban dugc x coc
tra sita loai 1 v& y coc tra sita loai 2 ma diém (z;y) ndm & géc phan tu thi
nhat dong thoi nim ngoai mién tam gidac OAB (c6 thé nim trén canh AB)
(phan gach chéo) thi cita hang sé c6 1ai nhu dy tinh.

D Bai tGp ren luyén

$>Bai 7. Gia sich ctia Hoa c6 thé chita duge khéi lugng sach t6i da 1a 4 kg. Hoa xép ca hai loai sach (loai
1 va loai 2) vao gia. Sach loai 1 ¢6 khéi lugng 100 gam mdi cudn va sich loai 2 ¢6 khoi lugng 200 gam moi
cubn. Viét bat phuong trinh bac nhat hai an cho khéi lugng clia  cuén loai 1 va y cudn loai 2 ¢6 thé duge
xép len gia sach.

D Loi gidi.

Ta ¢6 4 kg = 4000 gam.

Khoi lugng clia z cudn sach loai 1 1a 100z gam. Khoéi lugng clia i cudn séch loai 2 1a 200y gam.

Hoa xép cé hai loai sach nén x,y € N*. Vi gi4 sach ctia Hoa c6 thé chita duge khéi lugng sach t6i da la 4 kg
nén s6 cuén sach (z cudn loai 1 va y cudn loai 2) c¢6 thé duge xép lén gia sich théa méan bat phuong trinh
100 + 200y < 4000 & = + 2y < 40. 0

$>Bai 8. Cong ty vién thong Mobifone tinh phi 1 nghin dong mdi phut goi ndi mang, 2 nghin dong mdi
phtt goi ngoai mang. Mdi thang Minh goi dién thoai hét tir 200 dén 300 nghin dong. Viét bat phuong trinh
bac nhat hai an moé ta cho s6 tién dién thoai tra cho (z) phit goi noi mang va (y) phit goi ngoai mang
trong mot thang.

® Loi gidi.

S6 tién dién thoai tra cho x phit goi noi mang 14 x nghin dong.

S6 tién dién thoai tra cho y phut goi noi mang 13 2y nghin dong.

Mai thang Minh goi dién thoai hét tir 200 dén 300 nghin dong nén ta cé

200 < x + 2y < 300.
U

$>Bai 9. Ban An giai 10 bai Toan trong 20 phut thi ding dude 80% s6 bai Toan, gidi 12 bai Ly trong 15
3 2 2 2 Z 3

phit thi dang dugce 1 s0 bai Ly. Viet bat phuong trinh bac nhat hai an cho thoi gian giai « bai Todn ding

va y bai Ly ding, biét thoi gian gidi it hon 150 phit.

® Loi gidi.
Sau 20 phut An lam dang dugc 10 - 80% = 8 bai Toan.
20 )
Suy ra thoi gian An gidi dung x bai Toén la Tx = ; phut.

3
Sau 15 phat An lam dang duge 12 - 1= 9 bai Ly.
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15 )
Suy ra thoi gian An gidi ding y bai Ly 1a 73’ - ?y phiit.
Vi thoi gian giai it hon 150 phut nén ta cé

S5r bx

74-? < 150 & 32 + 2y < 180.

]
$>Bai 10. Mot gian hang trung bay ban va ghé rong 100 m?. Dién tich dé ké mot chiéc ghé 1a 1 m?, mot
chiéc ban 1a 2 m? va dien tich mat san danh cho Iwu thong téi thidu 1a 24 m?. Goi « 1a s6 chiée ghé, y 1a
s6 chiéc ban dudc ké, hay viét bat phuong trinh bac nhat hai an z, y cho phan miit san dé ké ban va ghé
va chi ra hai nghiém ctia bat phuong trinh.

® Loi gidi.

Dién tich ké  chiéc ghé 1a x m?, (x € N¥).

Dién tich ké y chiéc ghé 1a 2y m?, (y € N*).

Dién tich mit san t6i da c6 thé ké ban, ghé 1a 100 — 24 = 76 m?.

Do d6 ta c6 bat phuong trinh = + 2y < 76.

Cho x = 26, ta c6 26 + 2y < 76 & y < 25.

Lan lugt chon y = 23, y = 24 ta dugc hai nghiém clia bat phuong trinh 1a (26;23) va (26;24). O

$>Bdi 11. Mot rap chiéu phim 2D phuc vy khan gid mot bo phim méi véi 2 loai vé khac nhau. Vé loai 1
(tr thit 2 dén thit 5) gid 80000 dong/vé, vé loai 2 (tir thit 6 dén chii nhat va ngay 18) gia 100000 dong/vé.
Dé khong phai bi1 16 thi s6 tién vé thu dugc & rap chiéu phim nay phai dat tdi thiéu 150 trieu dong. Hobi s6
lugng vé ban dudce trong nhitng truong hop nao thi rap chiéu phim phai bu 167

® Loi gidi.

Goi z, y 1an lugt 1a s6 vé loai 1, loai 2 ban dugc (z,y € N).

Téng s6 tien ban vé 1a 80x 4+ 100y nghin dong.

Rap chiéu phim phai bi1 16 trong trudng hop so tién ban vé nhé hon 150 trieu dong, tic 1

80z 4 100y < 150000 & 4x + 5y < 7500. (1)

Mién nghiém ctia bat phuong trinh (1) duge xac dinh nhu sau v,
+/ Vé duong thang d: 4z + 5y = 7500.

+/ Chon gbc toa do O(0;0) va tinh 4-0+5 -0 < 7500.

Do d6 mién nghiém ctia bat phuong trinh (1) 14 nita mat phéng b d, chita
gbc toa do O, khong ké dudng thang d.

Goi A, B lan lugt 1a giao diém ctia d va Oz, Oy. Khi d6, néu ban dugc = vé
loai 1 va y vé loai 2 ma diém (x;y) nim trong mién tam giac OAB khong ké
canh AB thi rap chiéu phim sé phai bu 16.

Z
’
0
1500 K7
:

O 1875
U

$OBai 12. Mot bac nong dan can trong lda va khoai trén dién tich dat 6 ha, v6i lugng phan bén di trit 13
100 kg va st dung t6i da 120 ngay cong. Dé trong 1 ha lda can st dung 20 kg phan bén, 10 ngay cong véi
lgi nhuan 1a 30 triéu dong; dé trong 1 ha khoai can sit dung 10 kg phan bén, 30 ngay cong véi lgi nhuan Ia
60 trieu dong. Biét bac nong dan da trong = (ha) lda va y (ha) khoai. Tim gid tri ctia 2 dé bac nong dan
dat dugc 1gi nhuan cao nhat.

o Li gidi.

Theo bai toan, ta co:
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r+y==6 y=6—zx
y=6—z
20x 4+ 10y < 100 r <4
& S <3< xr<4
10z + 30y < 120 z>3

T = 24x + 360 — Maz.
T =30z + 60y — Max T =24z + 360 — Max

Vi T = 24z + 360 1a ham sé bac nhat va c6 hé s6 a = 24 > 0 nén T dat GTLN tai x = 4.
Vay x = 4 1a gia tri can tim. O

C-BAI TAP TRAC NGHIEM

¢ Cdu 1. Trong cac bat phuong trinh sau day, dau 14 bat phuong trinh bac nhét hai an

(A) 222 — 32 > 1. ® 2z +y<l (©)3z+1<0. D)3z +y=1

® Loi gidi.

Theo dinh nghia 2z + y < 1 1a bat phuong trinh bac nhéat hai an.

Chon dap an O
$>Cau 2. Cho bat phuong trinh 2z + 3y — 6 < 0 (1). Chon khéng dinh ding trong cic khang dinh
sau.

@ Bat phuong trinh (1) chi ¢c6 mot nghiém duy nhét.
Bat phuong trinh (1) vo nghiém.
© Bat phuong trinh (1) luon c6 vo s6 nghiem.
(D) Bat phuong trinh (1) ¢6 tap nghiem la R.
T — =

® Loi gidi.

Trén mat phang toa do, duong thing (d): 2x + 3y — 6 = 0 chia mait phdng thanh hai nita mit phing.

Chon diém O(0;0) khong thuoc duong thing d6. Ta thay (x;y) = (0;0) la nghiem ctia bat phuong trinh da
cho.

Vay mién nghiém ctia bat phuong trinh 1a nita mit phing bd (d) chita diém O(0;0) ké ca (d).

Vay bat phuong trinh (1) luoén c6 vo s6 nghiem.

Chon dép én @ O

$> Cau 3. Trong cac cap so sau day, cip nao khéng Ia nghiém clia bat phuong trinh o — 4y +1 > 07

@) (-1;0). (=2;-1). ©(-1;3). D (0;0).

Fi

® Loi gidi.
Ta c6 (—1) —4-3+1 > 0 la ménh dé sai nén cap s6 (—1;3) khong 1a nghiém clia clia bat phuong trinh trén.
Chon dap an @ O

$> Cdu 4. Mién nghiem ctia bat phuong trinh 4(z — 1) + 5(y — 3) > 2z — 9 la nita mat phing chita diém
nao?

@) (0;0). (151). © (-1;1). D (2;5).

® Loi gidi.

Tacod(x —1)+5(y—3)>2x—9<4e—4+5y—15>2x—9< 22+ 5y — 10 > 0.
D& thiy tai didm (2;5) tac6 2-2+5-5 — 10 > 0 (dting).

Chondépén@

ri

O

$> Cau 5. Diém nao sau day thuéc mién nghiém ctia bat phuong trinh z +y — 2 > 0?7

@) (2;1). (050) . © (1;0) . D (0;1) .

ri
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o Loi gidi.

Tap hop cac diém biéu dién nghiém ciia bat phuong trinh « +y — 2 > 0 la y
nita mat phang bo 14 dudng thing y = = + 2 vi khong chita gbc toa do. Tit 3
dé ta c6 diém (2;1) thuoc mién nghiém ctia bat phuong trinh. \2

Chon dap an @

$> Cau 6. Diém A(—1;3) thuoc mién ctia bat phuong trinh
W)z +3y <0. B 3z—y>0. ©-32+2y—-4>0. ([D)2r—y+4>0.
® Loi gidi.
Thay toa do A(—1;3) vao cac bat phuong trinh:

e Vi bat phuong trinh x + 3y < 0, ta ¢6 (—1) +3-3 < 0 sai.

e V6i bat phuong trinh 3z —y > 0, ta ¢6 3+ (—1) — 3 > 0 sai.

e Vi bat phuong trinh —3z 4+ 2y —4 >0, ta c6 —3-(—1) +2-3 —4 > 0 dang.
e V6i bat phuong trinh 22 —y+4 > 0, ta c6 2 (—1) — 3 +4 > 0 sai.

Vay A(—1;3) thuoc mién nghiém bat phuong trinh —3z + 2y — 4 > 0.
Chon dap an @

O

&> Cau 7. Tim tét cd cac s6 thuc a sao cho mién nghiem ctia bat phuong trinh z < a chita diém
M(-1;0).

@a>—1. aZ—l. ©a>0. @aZO.
® Loi gidi.
Dé M(—1;0) thuoc mién nghiém ctia bat phuong trinh x < a thi a > —1.

Chon dép én

U

> Cau 8. Cho duong thing d: 7z — 9y + 2 = 0 chia miit phing toa do lam hai nita miat phéng, trong dé
mién nghiém ctia bat phuong trinh 7z — 9y + 2 > 0 la nita mit phang

@ c6 b 1a dudng thang d va khong chita diém O(0;0).

khong c6 bd d va chita didm O(0;0).

(C)c6 bis 1a duong thing d va chita didm O(0;0).

(D) khong chita bis d va khong chita diém O(0;0).

T ——— —

® Loi gidi.

Ta c6 toa do diem O(0;0) thod man bat phuong trinh 7z — 9y + 2 > 0 nén mién nghiém ctia bat phuong trinh

7z — 9y + 2 > 0 la nita mit phang khong c6 bd d va chita diém O(0;0).

Chon dap an

0

s> Cau 9.
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y J/ J J

Phan gach chéo trong hinh vé duéi day (khong bao gom dudng thang y
d) 1a mién nghiém cud bat phuong trinh bac nhit hai an ndo sau
day?

®2x—y<0. m—2y<2.

©2y—m<—2. @2x—y>1. /

1777777
Nor77777

T T

® Li gidi.

2 2 1
Duong thang d di qua hai diem A(0; —1) va B(2;0) nén c6 phuong trinh la y = 5%~ 1.

. N 1 1
Lai c¢6 diem O(0;0) khong thudc vao mien nghiém nén y < 2%~ 1 (vio< 3 0 — 1 khong dang).
Hay 2y <z -2 &2y —ox < —2.

Chon dap an @ O

$>Cau 10.

Bat phuong trinh nao sau day c6 mién nghiem (phan khong gach soc) y

nhu hinh vé bén? 3 d
(A)22r—y+1<0. B zr-y+1<0. )
(©2z—3y+1<0. D)2x—y—1<0.

T ——

® Ldi gidi.

Tap hop cac diém bidu dién nghiém ctia bat phuong trinh 2z —y + 1 < 0 14 nifa mat phing bo 1a dudng thing
y = 2x + 1 vh khong chita gbc toa do. Tit d6 ta c6 diém (2;1) thuoc mién nghiém ctia bat phuong trinh.

Chon dap an @ O

¢S Cau 11. Mién nghiém ctia bat phuong trinh z +y < 2 14 phan khong bi gach soc cia hinh vé nao trong
céac hinh sau?

3 1Y 3 1Y

2 2

WY 1

® . it

 —— —

[\
e
8
|
w
|
N
I
N
o
NN
8
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1. B&t phuong trinh bac nhét hai én

y J/ J J

1 O 1 2\3” _V_z -1 O 1@
—14 —14

©

® Loi gidi.

Biéu dién mién nghiém trén mat phing Oxy: Yy

- Vé dudng thing d: z +y = 2. 73
- Lay diém O(0;0) thay toa do vao ta c6 0+ 0 < 2 ding.
2

Vay mién nghiém bat phuong trinh 1 nita mit phang chia diém O(0;0) va c6
b 1a dudng thing d, ké ci duong thang d.

Chon dap an @ O

¢S Cau 12. Cho bat phuong trinh 2z + 3y — 2 < 0. Mién nghiém ctia bat phuong trinh 13
@ nita mit phang chita diém O c6 bg 14 dudng thing 2z + 3y — 2 = 0 (khong ké by).
nita mit phang chita diém O c6 bg 1a dudng thang 2z + 3y — 2 = 0 (ké ca by).
@ nita mit phang khong chita diém O c6 bg 1a duong thang 2z + 3y — 2 = 0 (khong ké ba).
@ nita mat phang khong chita diém O c6 bo 1a dudng thing 2z + 3y — 2 = 0 (k& ci by).

T —— —

® Loi gidi.

Vé dudng thing 2z + 3y — 2 = 0.

Xét diém O(0;0) khong thuoc dusng théng 2z + 3y — 2 = 0.

Taco P=2-0+3-0—-2<0.

Vay nita mit phing chita diém O c6 bs 1a dudng thing 2z + 3y — 2 = 0 (khong ké
bd) 1a mién nghiém ciia bat phuong trinh.

Chon dap an @ O

$> Cau 13. Mién nghiém ctia bat phuong trinh x — 2y +5 < 0 1a
¢ . g 1 5 N o
@ Ntira mét phang khong chita goc toa do, bd la dudng thang y = im—i— 3 (khong bao gom dudng thang).

2 Z 2 1 5 N 2
Ntita mat phang chita goc toa do, bo 1a dudng thiang y = 3% + 3 (khong bao gom dusng thing).

2 2

o . g 1 5 R .

@ Nita mat phang khong chita goc toa do, bo 1a dudng thang y = —x + = (bao gom dudng thang).
2 Z 2 1 5 N 2

@ Nita mat phang chia goc toa do, bs 1a dudng thang y = §$ + 5 (khong bao gom dusng thing).

T — —8

® Loi gidi.
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Chuong 2. B&t phuong trinh vé& hé bét phuong tinh bac nhét 2 én

Thay toa do diém O(0;0) vao phuong trinh dutng thang ta thay khong thoa
man.
Do dé mién nghiém la nita mat phang khong chita gbc toa do bo la dudng

. 1 5 N )
thang y = 3% + 5( khong bao gom duong thang, nhu hinh vé).

O x
Chon dap an @ O
> Cau 14. Cap diém nao sau day thuoc mién nghiém ciia bat phuong trinh 3(z 4+ v2y — v/3) > 8(v/3z +
2y — V/2)?
(A) A(2;-2) va B(2;2). C(-V3;—v2) va D(v2; -1 - V5).
©E(\/§, V2) va F(v/5;1). @G(—\/i;Z—i-\/g) va H(1;4).
T — =
® Loi gidi.

Ta 6 3(z +V2y — V3) > 8(vBr + 2y — V2) & (3-8V3) 2 + (3V2—16) y — 3V3+ 8v2 > 0.
Thay diém C(—v/3; —v/2) vao bat phuong trinh trén, ta c6

(3-8v3)-(—v3)+ (3V2—16) - (—v2) — 3V3+ 82 = 18 = 6v3 + 24V2 > 0 (diing).
Thay diém D(v/2; —1 — v/5) vao bat phuong trinh trén, ta cé

(3-8v3) - (V2)+ (3v2-16) - (-1 - v5) — 3V3+8V2 > 0 (dring).

Nén cap diém C, D thuoc mién nghiém ciia bat phuong trinh trén.

Chon dap an O

¢S Cau 15. Giao mién nghiém ctia ba bat phuong trinh y > 0;3z — 2y > —6; 32 + 4y < 12 tao thanh mot
tam giac c6 dién tich bang

(A 18. ® 9. (©)s. D) 12.

o Loi gidi.

Vé cac duong thang di : y = 0;dsy : 3z — 2y = 6;d3 :
3z + 4y = 12.

- Lay diém O(0;0) thé vao vé trai do ta dugc 3 -0 —
2.0 > —6 dung. Vay mién nghiém bat phuong trinh
3x — 2y > —6 chita O c6 b 1a ds.

- Lay diém O(0;0) thé vao vé trai d3 ta duge 3 -0 +
4.0 < 12 dang. Vay mién nghiém bat phuong trinh
3z 4 4y < 12 chita O ¢6 bs la ds.

Goi A,B,C la ba dinh cta tam gide. Ta c6
A(=2;0); B(0;3),C(4;0).

Ta c6 BO = 3; AC = 6. Dién tich tam gidc ABC la

S=%BO-AC=%-3-6=9.
Chondépén O

$>Cau 16. Giao mién nghiém ciia ba bat phuong trinh x + 4y > 8; —x + 2y < 4;x +y < 5 tao thanh mot
tam gidc c6 chu vi bang

B VIT+v5+2v2.  ®VIT+v5+v2 ©OVIT+2v5+v2. D vVIT+2V5+2V2

® Loi gidi.
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y J/ J J

Vé cac duong thang dy : o + 4y = 8;dy : —x + 2y = 4;d3 :
T+y=>5.

- Lay diém O(0;0) thé vao vé trai d; ta dugc 3-0+4-0> 8
sai. Vay mién nghiém bat phuong trinh = + 4y > 8 khong
chia O c6 bo 1a d;.

- Lay diém O(0;0) thé vao vé trai dp ta duge —0+2-0 < 4
ding. Vay mién nghiém bat phuong trinh 3 — x + 2y < 4
chita O c6 bo 1a ds.

- Lay diém O(0;0) thé vao vé trai d3 ta duge 0 +0 < 5
dtng. Vay mién nghiém bat phuong trinh z + y < 5 chita O
c6 ba la ds.

Goi A,B,C la ba dinh cta tam giac. Ta ¢6
A(0;2); B(4:1),C(2:3).

Ta c6:

AB=/(4-0)2+ (1 -2)2=1T.

AC=,/(2-0)2+ (3 2)2 = /5.
BC=,/(2-42+(3-12=2V2

Chu vi tam gidc ABC la

2P = V17T + V5 +2V2.
Chon dép én@ O

$>Cdu 17. Tim tat ci cac gia tri thuc cia tham s6 m dé bat phuong trinh 3z + my — 7 > 0 c6 mién
nghiem chita diém A(v/2;1).
@me [3v2 = 7;400). (B) m € (—o0;3v2 7). @me —00; 7 — 3V/3). @me? 3v/2; +00).

D Loi gidi.
Vi diém A(v/2;1) thudc mién nghiém ciia bat phuong trinh da cho, nén
3V24m-1-7>0&m>7-3-V2.

Chon dap an @ O

4> Céu 18. Cho bat phuong trinh ma 4+ v/2y — 1 < 0 véi m 13 tham s6 thue. Diém nao dudi day luon luon
khéng thudc mién nghiém ctia bat phuong trinh da cho?

(A) B(m; m?). ® F(2m?m). (© G(0;1+m?). © H(0;-1-m?).
® Loi gidi.
Diém E(m;m?) khong théa man vi m? ++2m? -1 <0 < —

1 1
—1+\/§ <m< —1+\/§.
Diém F(2m?;m) khong théa man vi 2m? 4 v/2m — 1 < 0 (bat phuong trinh nay luon c6 nghiem).
Diém H(0; —1 — m?) khong théa man vi m.0 +v/2(—1 —m?) — 1 < 0 & v2m? > —1 — /2 (thdéa man véi moi
Véi diém G(0;1 +m?), ta c6 mz +v2y — 1 =m.0 +v2(1 +m?) — 1 = v2m? + (vV2 — 1) > 0 v6i moi m € R.
Vay diém G khong thudc mién nghiém ctia bat phuong trinh da cho.
Chon dap an @ O

$> Cau 19. Véi gia tri ndo clia m thi diém A(1 —m;m) khéng thudc mién nghiém ctia bat phuong trinh
2¢ —3(y —z) > 4.

0<m<1. m<l. 1§m§1. m >
8 8

oolr—‘

® Loi gidi.

A(1 —m;m) khong thuoc mién nghiém ctia bat phuong trinh 2z — 3(y — x) > 4 khi toa do ctia n6 khong thoa
. 1

méan bat phuong trinh, tic 1a 2(1 —m) —3(m+m — 1) < 4 hay m > 3
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y J/ J J
[

Chon dép én @

¢S Cau 20. Mot bac nong dan can trong lta va khoai trén dién tich dat 6 ha, v6i lugng phan bén du trit
12 100 kg va st dung toi da 120 ngay cong. Dé trong 1 ha lda can sit dung 20 kg phan bon, 10 ngay cong
v6i lgi nhuan 1a 30 triéu dong; dé trong 1 ha khoai can st dung 10 kg phan bén, 30 ngay cong véi lgi nhuan
14 60 trieu dong. Dé dat lgi nhuan cao nhat, bac nong dan da trong x (ha) lta va y (ha) khoai. Gi4 tri ctia

x la
A 2. B 3. (© 4 D) s.
o Loi gidi.
Theo bai toan, ta co:
r+y==6 y=6—ux
y=6—z
202 + 10y < 100 r <4
& S 34
10z + 30y <120 r>3

T =24z + 360 — Max.
T =30z + 60y — Max T =24z + 360 — Max

Vi T = 24z + 360 14 ham s6 bac nhat va c¢6 hé s6 a = 24 > 0 nén n6 dat GTLN tai = = 4.
Vay = = 4 1a gia tri can tim.
Chon déap an @ O

> Cau 21. Mot ngudi thg moc tén 6 gio dé lam mot cai ban va 4 gis dé lam mot cai ghé. Goi z, y lan
lugt 1 s6 ban va s6 ghé ma ngudi the moc san xuat trong mot tuan. Viét bat phuong trinh biéu thi moi
lien he gita = va y biét trong mot tuan ngudi the moc c6 thé lam téi da 50 gio.

(A) 3z + 2y < 25. (B) 3z + 2y > 25. (C) 3z +2y > 25. (D) 3z + 2y < 25.

® Loi gidi.
Trong mot tuan, sd gid lam ra x cai ban 1a 6z va s6 gid lam ra y cai ghé 1a 4y.
Vi trong mot tuan ngudsi the moc lam téi da 50 gio nén

6z + 4y < 50 & 3x 4 2y < 25.
Chon dap én@ O

&> Cau 22. Mot gian hang trung bay ban va ghé rong 60 m?. Dién tich dé ké mot chiéc ghé 14 0,6 m?, mot
chiéc ban 13 1,3 m?. Goi 2 1a s6 chiéc ghé, y 1a s6 chiéc ban dugc ké. Viét bat phuong trinh bac nhat hai an
x, y cho phan mat san dé ké ban va ghé, biét dién tich mat san danh cho luu thong t6i thiéu 1a 10 m2.

(A) 0,6z + 1,3y > 50. 0,60+ 13y <50. (C)132+06y<50. (D) 1,3z +0,6y > 50.

D Loi gidi.

Dién tich dé ké = chiéc ghé va y chiéc ban 1a 0,6z + 1,3y.

Vi dién tich mat san danh cho luu thong t6i thiéu 1a 10 m? nén dien tich dé ké = chiéc ghé va y chiéc ban tbi
da 1a 50 m?.

Do d6 0,62 + 1,3y < 50.

Chon dap an O

¢ Cdu 23. Ban Nam dang suu tam cac dong tién vang va bac dé vao mot cac tii, trong luong t6i da ma
tii chita duge 13 20 gam. Mdi dong xu vang ning khoadng 14 gam, moi dong xu bac ning khoang 7 gam.
Bét phuong trinh nio sau day mo ta s6 dong tién vang (x) va sé dong tién bac (y) c6 thé duge chita trong
tai?

(A) 7z + 14y < 20. B) 7z + 14y > 20. (©) 14z + Ty < 20. (D) 14z + 7y > 20.

® Loi gidi.

Khéi luong ctia = dong tien vang 1a 14x gam.

Khéi lugng ctia y dong tién bac 1a 7y gam.

S6 dong tién vang va bac c6 thé chita trong tdi khi 14z + Ty < 20.
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Chon dép én @

y J/ J J
[

(C) 13z + 10y > 26.

(A) 262 + 20y < 52. 26 + 20y < 52.

¢S Cau 24. Trong 1 lang (100 g) thit bo chita khodng 26 g protein va 1 lang céa ro phi chita khoang 20 g
protein. Trung binh trong mot ngay, mot ngusi dan ong can téi thiéu 52 g protein. Goi x, y lan lugt 13 s6
lang thit bo va s6 lang c4 r6 phi ma mot ngudi dan éng nén an trong mot ngdy. Viét bat phuong trinh bac
nhat hai an z, y dé biéu dién lugng protein can thiét cho mot ngudi dan ong trong mot ngay.

(D) 13z + 10y > 26.

® Loi gidi.

Trong x lang thit bo chita 26z g protein.

Trong y lang ca ro phi chita 20y g protein.

Do d6 lugng protein can thiét trong mot ngay clia mot ngudi dan ong la

26x + 20y > 52 < 13z + 10y > 26.
Chon dap an @

tién ban d6 phai tra trong mot thang it hon 100 nghin dong.
(A) 119z + 139y > 10000. 139z + 119y < 10000.
(C) 119z + 139y < 10000. (D) 119z + 139y < 10000.

¢> Cau 25. Cong ty vién thong Viettel c6 goi cude Hi School tinh phi 14 1190 dong mdi phit goi noi mang
va 1390 dong mdi phit goi ngoai mang. Mot ban hoc sinh dang ki géi cude trén va stt dung x phit goi noi
mang, y phiit goi ngoai mang trong mot thang. Viét bat phuong trinh bac nhat hai an z, y dé mo ta sb

® Loi gidi.

Trong mot thang, s6 tién goi noi mang 14 11902 dong va s6 tién goi ngoai mang 1a 1390y dong.

Téng s6 tién trong mot thang ban hoc sinh phai tra 1a 11902 + 1390y.
D@ s6 tién trong mot thang phai tra it hon 100 nghin dong thi

1190z + 1390y < 100000 < 119y + 139y < 10000.

Chon dap an @

0

10 tri¢u dong.

(A) 52 + 8y > 100. 5z + 8y > 1000. (C) 8z + 5y > 1000.

$¢© Cau 26. Nhan ngay Quoc té Thiéu nhi 1 — 6, mot rap chiéu phim phuc vu cac khan gid mot bo phim
hoat hinh. Vé dugc ban ra c6 hai loai: loai 1 danh cho tré tit 6 — 13 tudi, gia vé 1a 50000 dong/vé va loai 2
danh cho ngudi trén 13 tudi, gia vé 1a 80000 dong/vé. Goi x 1a s6 vé loai 1 va y 1a s6 vé loai 2 ban duge.
Viét bat phuong trinh bac nhét hai an z, y dé biéu dién diéu kién sao cho s6 tién ban vé thu duge t6i thiéu

(D) 52 + 8y > 1000.

o Loi gidi.

S6 tién thu duge tit z vé loai 1 1a 50000z va sb tien thu dugde tit y vé loai 2 1a 80000y.
Tong s6 tién ban vé thu duge 1a 50000z + 80000y.

D@ s6 tién ban vé thu dugc t6i thidu 10 tricu dong thi

50000z 4+ 80000y > 10000000 < 5z + 8y > 1000.
Chon déap an @

U

nhat 14 900 nghin dong.

(A) 3z + 2y < 180. (C) 3 + 2y > 180.

3z + 2y > 180.

¢ Cdau 27. Ngoai gio hoc, ban Nam lam thém vige phu ban com duge 15 nghin dong/mot gio va phu ban
tap héa dugc 10 nghin dong/mot gio. Goi x, y lan lugt 14 s6 gio phu ban com va phu ban tap héa trong
mdi tuan. Viét bat phuong trinh bac nhat hai an x va y sao cho Nam kiém thém tién méi tuan dugc it

(D) 3z + 2y < 180.

60/418 ‘




Chuong 2. B&t phuong trinh vé& hé bét phuong tinh bac nhét 2 én

o Loi gidi.

S6 tién tur viec phu ban com la 152 nghin dong va s6 tién tit viec phu ban tap hoéa 13 10y nghin dong.
S6 tien Nam kiém duge méi tuan 1a 15z + 10y.

D@ s6 tién Nam kiém dugc mdi tuan it nhat 13 900 nghin dong thi

152 + 10y > 900 <> 3z + 2y > 180.

Chon dap an @ O

$>Cau 28. Anh A muén thué mot chiée 6 to (c6 ngudi 14i) trong mot tuan. Gia thué xe nhu sau: tut thi
hai dén thit sau phi ¢ dinh 14 900 nghin dong/ngay va phi tinh theo quing dudng di chuyén 14 10 nghin
dong/km con thi bay va chit nhat thi phi ¢6 dinh 1a 1200 nghin dong/ngay va phi tinh theo quing dudng
di chuyén 1a 15 nghin dong/km. Goi x, y 1an lugt 14 s6 km ma anh A di trong cAc ngay tit thit hai dén thi
sau va trong hai ngay cudi tuan. Viét bat phuong trinh biéu thi méi lien hé giita = va y sao cho tdng s6
tien anh A phai tra khong qua 20 trieu dong.
(A) 10z + 15y < 20000. 92 + 3y > 2720. (©) 10z + 15y > 20000. (D) 2z + 3y < 2720.
T I — B

® Loi gidi.

S6 tién thué xe clia anh A tit thit hai dén thi sdu 14 900 - 5 + 102 nghin dong va hai ngay thit bay, chii nhat 1a
1200 - 2 + 15y nghin dong.
D@ s6 tien anh A phai tra khong qua 20 trieu dong thi

(900 - 5 + 10z) + (1200 - 2 + 15y) < 20000 < 2z + 3y < 2720.

Chon dap an @ O

¢S Cau 29. Mot cita hang lam ké sach va ban lam viéc. Mdi ké sach can 4 gio hoan thién. M6i ban lam
viéc can 3 gio hoan thien. M&i thang cita hang c6 t6i da 240 gio lam viec. Hay biéu dién dd thi mo ta sb
gio lam vigc trong moi thang clia clta hang theo s6 ke sach hoan thién (x) va s6 ban hoan thién (y).

60 N

O

@ ’
(0]

© © ’

® Loi gidi.

61/418




O o =
& S
N =3
! -
| =AY
| S 8
| ]
3 =3
: 2 3 x.
3 :
| \Am kol |
! 52 | |
m /m \m t rO.
> = Wo |
Vm .mo “«© V|
\m& n d y
o0 2 2 ep . Oy m 3 |
g Qo . - : |
Navj um ) g |
ko] : x |
| i = < {
t g a \m NANNNNANN W 0 : N
~.O n + L%O TUNNNANNNANNNY O R y m w @ m
m m «© =i m ,a : m
o0 £ g o> o 1 : |
n . \a q 3 N
S S ;- |
2 8 3 = 42 |
-~ u / oO t
i — = © =
.Am. B m T 5 :: : :
s _.m Uo:an.v mo m \a ;
m E -
n ; S g o0 ) a
; : EEZ & 4
I8 4 m .O :
Qg \m%y HE ,m
: 4 Q=g s
@ o0 2 e g H .h
o “ B ,AO ; C
(o] .« > 3
+ m = o 2 1 uma
Q 3, Ny p= ) . S <
= = 2= It m
= 8 8 9 | = :
<t + : ;2 uhb
N3 2 2R 53
_ vu Rias} — \ :
VIS S o M m : :
: 4 o—e
.,Am OWU Bm.v. .m .m e} : mo m :onb
5 T2 22 g i .m
< ) £ o
O ~ =1 mo = zw E i alu w
€ =Ke & Yo o] mmm 2 :
Vil - -I | / 2
QO . — o 5 <
0@ P ep S 1 n h
< g A S| @ X ~F e =
= j=} . Nav] o a5 5 ¢ :: D
..mlu = oo : 55
C Y \nna Navi Aq m m
< o] < : 8 2 :
| €% S| v g2
Ne) 13} h
o
O 3 - E
@ T 3
: H o




Chuong 2. B&t phuong trinh vé hé bt phuong tinh béc nhét 2 dn

y 4/ J J
U

Chon dép én @
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2. Hé bt phuong trinh bac nhét hai én

y /7 7 7
9 HE BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN
N

Bat
@
A-TOM TAT LY THUYET

) Hé bét phuong trinh béc nhét hai én

@ He bat phuong trinh bac nhat hai an 1a mot hé gdm hai hay nhiéu bat phuong trinh bac nhat hai an.
® Cap 6 (w0;y0) 1a nghieém ciia mot hé bat phuong trinh bac nhat hai an khi (zg;0) dong thsi 1a nghiem
clia tat ca cac bat phuong trinh trong he dé.
E®) Biéu dién mi&n nghiém clia hé bét phuong tfrinh bac nhét hai &n trén mét phéing toa 46
* On tap: Phuong trinh clia truc Oz 1a y = 0 va phuong trinh ctia truc Oy la z = 0.

® Trong mit phing toa do, tap hop cac diém c6 toa do 1a nghiém ciia hé bat phuong trinh bac nhat hai an
13 mién nghiém ctia hé bat phuong trinh dé.

® Mién nghiém ctia hé 1a giao cac mién nghiém ctia cac bat phuong trinh trong heé.
* Cach xéac dinh mién nghiém ctia mot hé bat phuong trinh bac nhét hai an:

@ Trén cting mot mit phang toa do, xac dinh mién nghiém ciia mdi bat phuong trinh bac nhat hai an trong
hé va gach bé mién con lai.

® Mién khong bi gach 13 mién nghiém ctia hé bat phuong trinh da cho.

E®) Ung dung ciia hé bét phuong trinh bac nhét hai én

* Nhan xét: Tong quat, ngudi ta chitng minh duge ring gia tri 16n nhat (hay nhé nhat) ctia biéu thitc F(z;y) =
ax + by, véi (x;y) 1a toa do cac diém thudc mién da giac A1 As ... Ay, tic 1a cac diém nim bén trong hay nim
trén cac canh cua da giac, dat duge tai mot trong céc dinh cta da giac do.

B-CAC DANG TOAN

& Dang 1. Biéu dién hinh hoc cua tdp nghiém

a) Céch xac dinh mién nghiém cia bat phuong trinh az + by < ¢ (a® 4+ b* > 0).
® Ve duong thang d : ax + by = ¢;
® Lay diém M (zo;y0) ¢ d-
— Néu azg+byo < c thi nita mat phing khong ké ba d chita My 14 mién nghieém ctia az+by < c.

— Néu axg + byo > c thi nita mat phang khong ké bs d khéng chita My 14 mién nghiém ciia
ax + by < c.

A Mién nghiem cia bat phuong trinh ax + by < ¢ (a® +b* > 0) bao gom mién nghiém cia bat
phuang trinh ax + by < ¢ va duong thang d (nita mdt phdng ké cd bo d).

b) Cach xac dinh mién nghiém ctia hé bat phuong trinh bac nhét hai an

© V6i mdi bat phuong trinh trong he, ta xac dinh mién nghiém ctia n6 va gach bé mién con lai.

® Sau khi lam nhu trén lan lugt déi véi cac bat phuong trinh trong hé va trén ciing mat phing

toa do, mién con lai khong bi gach chinh 14 mién nghiém ctia hé bat phuong trinh da cho.
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$>Vidu 1. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ciia bat phuong trinh bac nhat hai an 2z — 4y < 8.

® Loi gidi.

Vé duong thazmg d:2x—4y =8. y 4

Thay toa do diéem O(0;0) vao vé trai phuong trinh dudng thing .
(d), ta duge: 0 < 8. o -

Vay mién nghiém ctia bat phuong trinh la nita mat phang khong
ké bs d chita diém O (trén hinh I3 nita mit phéng khong bi gach _9

b6). / ,

$>Vidu 2. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia bat phuong trinh bac nhat hai an 3z +y > 3.

® Loi gidi.
Vé dudng thing d : 3z +y = 3. y
Thay toa do diém O(0;0) vao vé trai phuong trinh duong théng (d), ta duge: |
0<3.

Vay mién nghiém ctia bat phuong trinh la nita mit phing khong chia diém O,

ké c bd (d). (Trén hinh 13 nita mit phang khong bi gach bd).

> Vidu 3.
a) Biéu dién hinh hoc tap nghiém clia bat phuong trinh bac nhat hai an —2z + 3y > 0.

b) Cho hai diém A(2;1) va B(3;3), héi hai diém nay cting phia hay khac phia d6i v6i bo (d).

® Loi gidi.
a) Vé dudng théng d : -2 +3y=0. o ':
Thay toa do diém M (1;0) vao vé trai phuong trinh dudng thing '
(d), ta duge: —2 < 0.
Vay mién nghiém ctia bat phuong trinh 1a nifa mat phéng khong _ 1 o |
chita diém M. (Trén hinh la nita mat phiang khong bi gach bo). O M |

b) Thé toa do diém A vao vé trai ctia phuong trinh duong thang d ta dugce
—-2-243-1=-1<0

Thé toa do diém B vao vé trai clia phuong trinh duong thang d ta dudc
—-2.343-3=3>0.

Tit cac két qud trén, ta suy ra hai diém nim & hai phia déi véi bo d.

$> Vidu 4. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia hé bat phuong trinh bac nhat hai an sau

r+y>1
T—y<2
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 Loi gidi.

Vé cac duong thing y
ditx+y=1do:z—y=2. ol s i

Vi diém M (0,2) c6 toa do thda méan cac bat phuong trinh trong hé

nén ta to dam cac ntta mat phéng b& di, ds khong chita M.

Mién khong bi t6 dam trong hinh vé va khong chita cac tia gidi han L

-4 N W

mién 1a mién nghiém ctia hé da cho.

O
$>Vidu 5. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia hé bat phuong trinh bac nhat hai an sau
T+y<2
z—y>1
y>-—1
® Loi gidi.
Vé cac dudng thang y d
dix+y=2,
dy:x—y=1,
ds:y=—1.

§ _______ A
.2 3 . ” - . P . 2] ! 3 T
Vi diem M ok 0) c6 toa do théa méan cac bat phuong trinh é .
S I
trong he nen ta t6 dam cAc nita mit phing b3 dy, d, ds khong -1 2 \: .
chita M. Mién khong bi t6 dam trong hinh vé, khong bao gom c B

cac doan giéi han mién 14 mién nghiém ciia hé da cho.

di

$>Vidu 6. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ciia hé bat phuong trinh bac nhéat hai an sau

2z + 5y > 2
z—3y>1
T4y <3

® Loi gidi.
Vé cac duong thing
dy: 2z 45y =2,
do:x—3y=1,
dz:x+y=3.

Vi diém M(2,0) c6 toa do thda man cac bat phuong trinh
trong hé nén ta t6 dam céc nita mit phang bd dy, da, d3 khong
chia M.

Mién khong bi t6 dam trong hinh vé c6 chita doan AC va
khong chita cac diém A, C, khong chita cac doan AB, BC la
mién nghiém ctia hé da cho.
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$>Vidu 7. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia hé bat phuong trinh bac nhat hai an sau
20 +y > 2
r—2y <1
y<2
<3
o Loi gidi.
Vé cac duong thing y da
dy:2x+y =2, J B @
3
dy:x—2y=1, >
d3:y22,d4:33:3. 1 ________f‘/[____
D

Vi diém M(2,1) c6 toa do thda man cac bat phuong trinh :

trong hé nén ta to dam céc nita mat phing bo dy,ds, ds, dy 9 2 3
khong chita M. Mién khong bi t6 dam trong hinh vé 14 mién
nghiém ctia hé da cho bao gom cac doan thzzmg xac dinh mién.

da

dy

B Bdi tGp ren luyén

¢ Bai 1. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ciia bat phuong trinh bac nhét hai an

3 1
—y>1-— —.
x+2y_ :c—|—2

® Loi gidi.

Bat phuong trinh tuong duong da cho tuong duong 2z +y > 1. Vé dudng
thang d : 2z +y =1

Thay toa do diem O(0;0) vao vé trai phuong trinh dudng thang d, ta duge:
0<1.

Vay mién nghiém ctia bat phuong trinh 13 nita mit phéng khong chita diém
O, ké c bd d (trén hinh 1 nita mat phang khong bi gach bd).

$9 Bai 2. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia bat phuong trinh bac nhat hai an

—2022z — 2023y < 2021y.

® Loi gidi.
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y J/ J J

Bat phuong trinh da cho tuong duong —z — 2y < 0 Yy
Vé duong thang d : —x — 2y = 0. d T
Thay toa do diém M (1;0) vao vé trai phuong trinh dudng thang
(d), ta duge: —1 < 0.

Vay mién nghiém ctia bat phuong trinh 1a nita mit phing chita
diém M, ké c& bd d (trén hinh 13 nita mit phang khong bi gach
bo).

M(l,O) o

<> Bai 3.
a) Biéu dién hinh hoc tap nghiém ciia bat phuong trinh bac nhat hai an g + % < 1.

b) Tim diém A thuoc mién nghiém ctia bat phuong trinh trén. Biét ring diém A 1a giao diém ctia parabol
(P) :y = 2% — 5z + 4 va truc hoanh.

® Loi gidi.
2 Y
a) Bat phuong trinh duong duong 2z + y < 6.
Vé duong thing d : 2z +y = 6. 6
Thay toa do diém O(0;0) vao vé trai phuong trinh dudng théng d,
ta dugce 0 < 6.
Vay mién nghiém ciia bat phuong trinh 1a nita mat phing chia diém
O (trén hinh 13 nita mat phang khong bi gach bd).
b) Diém A nadm trén parabol (P) c¢6 dang y = 22 —5x+4 vi truc hoanh
nén hoanh do clia A la nghiém ctia phuong trinh 22 — 52 +4 =0 &
x=1 . R .
A Suy ra ta dugc hai diem (1;0) va (4;0). Lan lugt thé toa ol 1 3 T
x=4.
do ting diém vao vé trai clia phuong trinh dudng thang (d), do A
~ s X PN K A N ~ ~ Z (P)
thudoc mien nghiém ctia bat phuong trinh da cho nén ta duge A c6 ()
toa do la (1;0).

]
9 Bai 4. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ciia hé bat phuong trinh bac nhat hai an sau
r+2y>1
3z —y <2
o Loi gidi.
Vé hai dudng théng y ds
2
3
di:x+2y=1,
do 3z —y=2 -1 0 1 2 i
< 2 » N —1
trén ciing mot hé truc toa do Oxy. Dé dang kiem tra dugc diem O thudc mien dy
nghiém ctia cd hai bat phuong trinh nén ta c6 mién nghiém ciia hé bat phuong )
trinh 14 mién khong bi t6 dam bao gom ca ba. B
L]
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¢ Bai 5. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia hé bat phuong trinh bac nhat hai an sau

r—2y<l1
x4+ 3y < -2
—r+y<2

® Loi gidi.

Vé cac duong thing
ditzx—2y=1
do:x+2y=-2
d3:—x+y=2

trén cling mit phang toa do Oxy. Ta kiém tra dugc diém
M (—2; —1) thuoc mién nghiém ctia hé bat phuong trinh
nén ta c6 mién nghiém ctia hé bat phuong trinh 14 mién
trong tam giac ABC khong ké cac cach.

¢ Bai 6. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia hé bat phuong trinh bac nhat hai an sau
3r+y<5H
T+y<4
x>0
y=>0
® Loi gidi.
Vé cac dudng thang d; : 3z +y =5 vidy :  +y = 4 lén ciing hé tryc y

toa do. Ta thay diém M(1;1) théa man tat cd cac bat phuong trinh
clia he, do d6 tap nghiém ctia hé bat phuong trinh da cho & mién
trong ti giac ABCO ké ca cac canh.

BAI TAP TRAC NGHIEM

2x+7y—3>0?
z—2y>0 '

(A) P(~1;-5). 0(0;0). (© M(3;-1). D) N(2;0).

o Loi gidi.

Thay lan lugt toa do cac diém vao hé bat phuong trinh, ta thiy toa do diém N thdéa man.

Vay diém N(2;0) thuoc mién nghiém ctia hé bat phuong trinh.

Chon dap an @ O
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y [/ J J
20 —5y—1>0
$> Cau 2. Mién nghiém ciia hé bat phuong trinh { 2z 4+y 4+ 5 > 0 chita diém nao trong céc diém sau?
r+y+1<0
® (©;0). (1;0). © (©;-2). © ©:2).

I ———

® Loi gidi.
2.0-5-(—2)—1=9>0

Thay diém (0; —2) vho hé bat phuong trinh, tacé { 2-0+ (=2)+5=3>0  (ddng).
0+ (-2)+1=-1<0

Chon dap an @ O

r—y>3
2r+y <4

@) (1;-3). (=2;1). © (3;-2). D (41).

® Loi gidi.

$¢> Cdau 3. Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh { chita diém ndo trong céc diém sau?

Thay diém (1; —3) vho hé bat phuong trinh, ta c6 {1 —(3)=4=23 (dung).
' 2.1+ (-3)=-2<4
Chon dap an @ O
20—y >0
&> CAu 4. Mién nghiém ciia hé bat phuong trinh { 2 +% > —1 khoéng chiia diém nao trong cac diém
T—y< =2
sau?
® (5:8). (6;9). © 7). © 3,4).
T —
® Loi gidi.
2:3—4=2>0

Thay diém (3;4) vao hé bat phuong trinh, ta ¢6 { 3+4=7> —1 (sai).
3—4=-1<-2

Chon dap an @ O
~ q N h 20 +3y—1>0
¢ Cau 5. Diem nao sau day thudc mien nghiém ctia hé bat phuong trinh R
S5r —y+4<0.
(A) (0;0). (~2;0). ©) (-15-4). @) (-3;4).

® Loi gidi.
Thay toa do titng diém viao mdi hé bat phuong trinh.

® Véi diém (0;0) ta dugc 2-0+3-0— 1= —1 < 0 (sai) nén khong thda man bat phuong trinh dau.
@ Vi diém (—2;0) ta duge 2+ (—2) +3-0 — 1 = —5 < 0 (sai) nén khong théa man bat phuong trinh dau.

® Véi diem (—1;—4) ta duge 2+ (—=1) +3-(—4) — 1 = —15 < 0 (sai) nén khong thda man bat phuong trinh
dau.
2.(—3)+3-4-1=5>0

5.(-3)—d+4=—15<0 (dtng) théa méan ca hai bat phuong trinh ctia he.

® Véi diém (—3;4) ta dugc {

Chon dap an @ O

a
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y=>0
32+ 2y —6 <0
B(—1;1), C(—1;3). Trong céc diém da cho, c6 bao nhiéu diém thuoc S?

$¢>Cau 6. Cho hé bat phuong trinh { c6 mién nghiem S va bén diém O(0;0), A(2;3),

(A)1. ®) 2. ©:s. D) 4.
T ——— ——8)
® Loi gidi.
Thay diém O(0;0) vao he bat phuong trinh, ta c6 {0 =0 (ding).
3:0+42-0-6=-6<0
2 s . ) {3 20 .
Thay diem A(2;3) vao hé bat phuong trinh, ta c¢6 (sai).
3:24+2-3-6=6<0
« 2 N ~ £ N 2 1 Z 0 .
Thay diem B(—1;1) vao hé bat phuong trinh, ta cé {3 (1) +21-6=—7<0 (ding).
Thay diém C(—1;3) vao he bat phuong trinh, ta c6 {3 =0 (dung).
3-(-1)+2-3-6=-3<0
Chon dap an @
T+y<2
$>Cau 7. Xét he bat phuong trinh ¢  — 2y > —1 va bon diém A(1;1), B(2;1), C(0;1), D(—2;0). Trong
y=>1

céc diém trén, c6 bao nhiéu diém thuoc mién nghiém ciia hé bat phuong trinh da cho?

(A) 1. ® 2. ©3s. D) 4.
T — ———— 8
® Loi gidi.
1+1=2<2
Thay diém A(1;1) vao he bat phuong trinh, tac6 { 1 —2-1= —1 > —1 (ding).
1>1
24+1=3<2
Thay diém B(2;1) vao hé bat phuong trinh, ta c6 { 2—2-1=0 > —1 (sai).
1>1
0+1=1<2
Thay diém C(0;1) vao he bat phuong trinh, tacé {0 —2-1= -2 > —1 (sai).
1>1
—240=-2<2
Thay diém D(—2;0) vho hé bat phuong trinh, ta c6 { —2—2-0=—2 > —1 (sai).
0>1
Chon dap an @ O
o . . 204+3y—1>0
$>Cau 8. Cap s6 (z;y) nado sau day la mot nghiém cia hé bat phuong trinh & ?
5z —y+4<0
(A) (0;4). (0;0). (©) (-2;—4). (D) (—3; —4).
® Loi gidi.
Thay cap s6 (0;4) vao he bat phutong trinh da cho, ta 6 4 © > 47T = =0 i)
ay cap so (0;4) vao hé bat phuong trinh da cho, ta c6 ang).
Ve ¥ PRTens 5-0-4+4=0<0 &
Chon dap an @ O
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$>Cau 9. Trong cac cip s6 (z;y) sau, cip s6 ndo khong 1a nghiem ctia hé bat phuong trinh
r—y—2<0
3r—2y+2>0

) (z;9) = (0;0). (@;9) = (1;1). ©) (z;9) = (-1;1). D (z;y) = (-1;-1).

T —
o Loi gidi.
oz g s ) m1-1-2=-4<0 .

Thay cap s6 (—1; 1) vao hé bat phuong trinh da cho, ta cé {3 (1) —2-142—=-3>0 (sai).

Chon dép én @ O
$>Cau 10. Cap s6 (z;y) = (0;0) khong 1a nghiem ctia h¢ bat phuong trinh nao trong cac hé bat phuong
trinh sau?

2r—y <1 2r+y<1 2r—y <1 2r+y <1
@ x>0 x>0 @ x>0 @ <0
y<1 y <0 y=>0 y<l1
T —
o Loi gidi.
2 +y <1 2.0+0=0<1
Thay cap s6 (0;0) vao hé bat phuong trinh ¢ z > 0 ,taco<0>0 (sai).
y <0 0<0
Chon dap an O

5r+3y—19<0
122 —5y —13>0
(A) N(1 +v2;12). N(1+vZ2+v2). (©) N1;3++2). (D) N(5+v2;v?2).

$>Cdu 11. Diém ndo sau day thudc mién nghiém ctia hé bat phuong trinh {

o Loi gidi.
Thay diém N (1 + v/2;1/2) vao he bat phuong trinh da cho, ta c6

5(1+V®4¢yv§—19=-ﬂ4+8¢§§0

(dung).
12 (14+v2) —=5V2-13=-1+7v2>0
Chon dap an @ O
¢S Cau 12. Cap s6 (r;y) = (—1;3) 1a nghiém ctia hé bat phuong trinh ndo trong cac hé bat phuong trinh
sau?
r—y<2 r—y<2 r—y<2 r—y<2
y<0 y<0 y=>0 y=>0
z <0 z <0 <0 xz <0
R —— ——————S——
® Loi gidi.
r—y <2 —1-3=-4<2
. . 3r+2y>2 3-(-1)+2-3=3>2
Thay cdp s6 (—1;3) vao hé bat phuong trinh Y , ta co (=1) (dung).
y>0 3>0
z <0 —1<0
Chon dap an @ O
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y<z+1
y+z>3

A (z;9) = (2;1). (z39) = (2:3). (©) (z;9) = (3;0). (D) (z;9) = (1;3).

$> Cau 13. He bat phuong trinh nhan cip s6 (z;y) ndo sau day lam nghiém ctia n6?

® Loi gidi.
3<2+1=3

Thay cap s (2;3) vao hé bat phuong trinh da cho, ta cé dung).
y cap s6 (2;3) vao hé bat phuong 3+2:5>3( g)

Chon dap an O

20 +3y <5
$>Cau 14. Cho he 3 Goi S 1a tap nghiém ctia bat phuong trinh 2z + 3y < 5, Sy 1a tap

—y < 5.
x+2y

< 3 . , .
nghiém cua bat phuong trinh x + 2Y < 5 va S la tap nghiém cta hé thi

(A)ScCS,. ®) S C Si. © S, 8. (D) S =5, US,.

T ——

® Loi gidi.

3 . N
Ta c6 = + 2Y <5 < 2z + 3y < 10. Do vay v6i moi cdp (zg,yp) théa man bat phuong trinh 2z + 3y < 5 déeu
théa man bat phuong trinh 2z + 3y < 10.
N P 3
Vay tap nghiém ctia hé ban dau sé la tdp con ctia bat phuong trinh = + 2Y <.

Chon dap an @ O

3z+y>4 (1)
¢S Cau 15. Cho hé phuong trinh 1 Goi S7 1a tap nghiém ctia bat phuong trinh (1), So
T+ gy >4 (2)
13 nghiém ctia bat phuong trinh (2) va S 1 tap nghiém ctia he bat phuong trinh da cho. Khing dinh nao
sau day la ding?
(A) S; C Ss. ®) S, C 5. (©) S, uS=85. D) s c 8.
T —— =
o Loi gidi.
Lan lugt biéu dién tap nghiém ctia bat phuong trinh (1), bat phuong trinh (2) va hé bat phuong trinh ta c6

cac hinh vé sau:
Yy Ay ) Yy

15505008
A
AT

10 Ay
1550555
Ay 7
A 7
155528
1500 £
155525 ?
150500 2
155520 #
Ay $
1554555
150505 £
1550520 7

\
N
N

=

NN
N

\\\
NN
NN
NN
NN
NN
N
NV NNNNINNNARY
WARIWANRNRNRIIRR

SN
N
N N N N N N N N N N N N NN NN

NN
N

RANWANT

NNNANNNY,
SNNRIR

£2225s socsss
s 7
2 3 4 1257 VA 225
307 4 y2.00;

S So S
Duta vao mién nghiém ctia mdi bat phuong trinh va clia hé ta thay Sy € S; va S = Ss.
Chon dap an O
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2. Hé bét phuong trinh béc nhét hai dn

y £ £ 7

z>0
$©Cau 16. Tim s6 thiyc a sao cho mién nghiém ctia hé bat phuong trinh { y > 0 14 mot tam
ar — 3y > —12
gidc c6 dién tich bang 6.
@a:—4. a=4. a= a=12.

® Loi gidi.
Xét ax — 3y = —12.
Véiz=0=y=4.

. 12
Viy=0=>2=——.

12
Dox >0suyra—— >0 hay a <0.
a

Duya vao hinh bén ta co:

1 —12
S—=.4. 2 _¢
2 a T
=a=—4
Chon dap an @ O
y+x<3
$>Cau 17. Tinh dién tich S clia mién nghiém hé bat phuong trinh { y — 2 < 3.
y=>-—1
(A) S =s. ®) S = 25. (© s =16. D) S = 12.

T — S—
o Loi gidi.
Mién nghiém 14 mién tam gidc nhut hinh vé.

. 1 750000
Dién tich S = 5.8.4 =16
Chon dap an @ O

Tz > -3
¢S Cau 18. Tinh dién tich S ctia mién nghiém ctia hé bat phuong trinh { y +x < 8 .
y—x>—2
(A) S = 48. (B) S = 64. (©) s =531 (D) S = 49.

T —— e
® Loi gidi.

Mién nghiém 14 mién tam gidc nhut hinh vé.
1
Dién tich S = 5.16.8 = 64.

R O NN
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Chuong 2. B&t phuong trinh vé hé bt phuong tinh béc nhét 2 dn

Chon dép én

$>Cau 19. Tinh chu vi P ciia mién nghiém hé bat phuong trinh

(A) P =33 (B) P = 36. (©P=42 (D) P = 40.

T — T

® Loi gidi.

o X . X ~, ~ ~
A A P A by by AR VA - A A
1en nghiém la mién hinh ch® nhat nhu hinh vé. T s L Ay
S : RN
A s < Y ey
Ch i P 2(11 9 40 A s Y oy s
u vi = -+ = . T a2
0 ‘2
00 02550,
000 02550,
2200 —3 o) !
A 60
b 2
i w2
00 A
000 02500,
00 02500,
0 20000
i 20
0 s
B 1200
000 02500,
e A7 7777777777777 7 T 555
ike00000000000070000000000 0000
T sy A
AR A A s s
A s

Chon dap an @ O

~ £ <X . 2 2 N x — 0 2 . -,
¢ Cau 20. Tim gia tri ctia s6 thyc a sao cho mién nghiém ctia hé bat phuong trinh - c6 dién tich

béang 6.

@a:—3. a:8. ©a23. @a:—&

® Loi gidi.

N *2 s A rrrss AR A
U ¢i1a thiéet suy ra a > 0 20007 /y///////////// 022070
. A e
I R
o n P . 00000000000000000000000000000
Dién tich S =2a = 6. Do d6 a = 3.
G g 270]
700% 025000
7004 02270]
70007 020000
70707 022770;
70007 022000
72557 iz
72507 025000
70 022070
777 7505
L
77 1070000000000.840077
77 10000000000000074000070
I R
A

Chon dap an @ O

rT—y>a
$>Cau 21. Tim gia tri clia s6 thic a sao cho mién nghiém ctia hé bat phuong trinh { z < 0 13 mot
y=>0
tam giac c6 dién tich bang 2.
@a=2. a=—2. @azx/i @az—\/ﬁ.

 T—— T

® Loi gidi.

Doa<0,y>0suyraxz—y <0suyraa<0.
1
Dién tichS:§a2:2. Do d6 a = —2.

Chon dép én O
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2. Hé bét phuong trinh béc nhét hai dn

y £ £ 7

r+my <2
$© Cau 22. Tim gia tri clia s6 thiyc m sao cho mién nghiém ctia hé bat phuong trinh ¢ x > 0 14 mot
y=>0

tam giac c6 dién tich bang 4.
@m=2. m=4. @mz% @mz%

 T—— T

® Loi gidi.

DiéntichS:1-2-2:4.
2 m

§

ANTINTINNNNNNNNNNNNSNNY

1
Do d6 m = —.
odom=g5

ALILLLLLLLLLALAANIANA NN

Y
AIANTANNINNNNNNANNNY

|

S
(

Chon dép én @ O

$> Cau 23. Tim gia tri clia s6 thyc m sao cho mién nghiém ctia hé bat phuong trinh c6 chu vi

béang 8.

@m:—B. m:2. @m:?). @m:—Q.

® Loi gidi.

T gid thiét suy ra m < —1 hay —1 —m > 0.
Chuvi P=2(-1-m+2)=38.
Do d6 m = —3.

NS
N
N

N
N
N
N
N
N
N
N

N\
<
N
N
N
N

NN
NN
<

Chon dap an @ O

x>0
y >0
20 4+ 3y < 12
mr+y > 2

$>CAu 24. Tim gia tri ctia sd thye duong m sao cho mién nghiém ctia hé bat phuong trinh

c6 dién tich bang 8.
@m=2. m=3. @mzé @mz%

T I—— S

® Loi gidi.
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Chuong 2. B&t phuong trinh vé& hé bét phuong tinh bac nhét 2 én

Dién tich can tim Sapcp = Sosc — SoAD-
Do d6 Spoap = Sopc — Sapcp =12—-8 =4 = -.2.
1

5.

2
o

DN | =

Suy ra m =

Chon dap an @

¢ Cau 25. Ngoai gio hoc, ban Nam lam thém viéc phu ban com duge 15 nghin dong/mot gic va phu ban
tap héa dugc 10 nghin dong/mot gis. Nam khong thé lam thém viéc nhiéu hon 15 gis mdi tuan. Goi z, ¥
lan Iugt 1a s6 gio phu ban com va phu ban tap héa. He bat phuong trinh nio sau day xac dinh sb gio dé
lam méi viec néu Nam mudn kiém duge it nhat 100 nghin dong mdi tuan?

+y>15 +y<15 +y<15 +y>15

152 + 10y > 100. 152 + 10y > 100. 152 + 10y > 100. 152 + 10y < 100.
T —— ——————
® Loi gidi.
Goi z, y 1an lugt 1 s6 gio phu ban com va phu ban tap héa, tong sé gid nay khong duge nhiéu hon 15 gio nén
r+y <15

S6 tieén kiém dugce sau x gio phuc vu com 1 15z.
S6 tien kiém dugc sau y gid ban tap hoa la 10y.
Dé Nam kiém dugc it nhat 100 nghin dong méi tuan thi 152 + 10y > 100.

x+y<15
Vay ta c6 hé
15z + 10y > 100.
Chon dép én @ O

¢S Cau 26. Dé tré thanh mot thanh vien ciia ban nhac thi mot sinh vien phai dat diém trung binh cac
mon hoc it nhat 14 7,0 va phai c6 tdi thiéu 5 lan thyc hanh sau gio hoc. Goi z 1a diém trung binh cac
mon hoc va y 1 s6 lan thye hanh sau gi hoc, hiy chon hé bat phuong trinh thé hien t6t nhat tinh hudng
nay.

@ z>7 <7 @ <7 @ x>7

y > 5. y < 5. y < 5. y > 5.

T — =
o Loi gidi.

Theo dé diém trung binh cdc mon hoc it nhat 1 7,0, tigc 1a = > 7.

Hoc sinh phéi c6 téi thiéu 5 lan thiyc hanh sau gio hoc, tic la y > 5.

x>T
Vay ta c¢6 hé
Yy = 9.
Chon dap an @ O
R j R z—y>0 ) ) .
¢S Cau 27. Cho hé bat phuong trinh ot T < 0 c6 tap nghiém S. Chon khang dinh dung trong cac
z Y

khéng dinh sau.
® (1;-1) € 5. (1,-2) ¢ 5. © -1 es. ©(~5~2)eS.

T ———

® Loi gidi.

s P P 1
Béng cach thay ting cdp gia tri vho hé bat phuong trinh ta thay chi ¢6 (1;—1) va (1; —5) thoa man. Vay
(1;-1) € S la dang.
Chon dap an @ O
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2. Hé bt phuong trinh bac nhét hai én

y £ £ 77

N . ) N P .
$>Cdu 28. biem A (0; §> luon thudc mién nghiém ciia bat phuong trinh nao trong cac bat phuong trinh
dudi day (v6i m 1a tham s6 thuc)?
(A) (m? — 4)z + 3y — 5 < 0. (B) (m? —4)z+3y—5 > 0.
(©)(m?—4)z+3y—5<0. (D) (m? —4)z + 3y + 7 < 0.
T —— e ——
® Loi giai
. 5 )
Thay diem A <0; §> vao bat phuong trinh (m? — 4)z + 3y — 5 < 0, ta c6
2 5 )
(m —4)-O+3-§—5=0§0 (dung).
Thay diém A vao lan lugt cac bat phuong trinh & cac phuong an con lai, ta thiy khong thoa man.
Chon dép én @ O

nghiem 14 mién khéng gach soc va chita bo)

] z
3

$> Cdu 29. Hinh vé dudi day la biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia he bat phuong trinh nao? (véi mién

@ 3xr+4y—82>0 3r+4y—8<0 @ 3xr+4y—82>0 @ 3r+4y—3>0
ox — 12y — 3 < 0. ox — 12y — 3 < 0. or — 12y — 3 > 0. or — 12y — 8 < 0.
T — —
® Loi gidi.
. 1
Xét cac diem A(0;2), B(3;1) va C (O; _Z_l) thudc bo.
.2 ) N C[3x+4y—8<0
Diem B(3;1) khong théa méan bat phuong trinh 3z + 4y — 8 < 0 nén loai
5r — 12y — 3 < 0.
2 ) N . R C3x+4y—82>0
biem A(0;2) khong théa man bat phuong trinh 5z — 12y — 3 > 0 nén loai
or — 12y — 3 > 0.
.2 1 . .y |3z +4y—-32>0
biem C (O; ——) khong thoa man bat phuong trinh 3z + 4y — 3 > 0 nén loai
4 5 — 12y — 8 < 0.
Chon dap an @ O

$>Cdu 30.

—
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Chuong 2. B&t phuong trinh vé& hé bét phuong tinh bac nhét 2 én

Phan mat phang khong bi gach, ké cd phan bién ctia n6 trén dudng thing
y = 0 trong hinh vé bén 14 mién nghiém ctia hé bat phuong trinh nao?

@ y<0

+y<2
® Y

20 +y > 1. y > 0.
20 +y > 1. z+y <l
-
o Loi gidi.

Phan khong bi gach ndm phfa trén truc hoanh nén né 1a mién nghiém ctia bat phuong trinh y > 0 (1).

Diém A(0;1) théa man bat phuong trinh z 4+ y < 2 nén mién khong bi gach chinh 14 mién nghiém ctia bt
phuong trinh z +y < 2 (2).
Tit (1) va (2) suy ra phan mat phing khong bi gach, ké ca phan bién clia né trén dudng thing y = 0 trong

N ~ < ix . . £ . T+y<2
hinh vé bén la mién nghiém ctia hé bat phuong trinh >0
y > 0.
Chon dap an O
<> Cau 31.
Phan mit phang khong bi gach, ké ci phan bién ciia né trén dudng y
théng d trong hinh vé bén la mién nghiém ctia he bat phuong trinh
nao?
20 +y > 2. 3z + 2y < 3.
20 +y < 2. 2r+y < 1.
T R ——
o Loi gidi.

Dudng théng d c6 phuong trinh 2z + y = 2.

Dudng thang A di qua hai diém (3;0) va (0;2) c6 phuong trinh 1a 2z + 3y = 6.

Tai diém A(0;1), ta c62.0+1 =1 < 2, suy ra diém A thuéc mién nghiém ctia bat phuong trinh 2z +y < 2 (1).
Tuong ty, ta cling kiém tra duge ring diém A cling thuoc mién nghiém ctia bat phuong trinh 2z + 3y < 6 (2).
Vay phan miit phang khong bi gach, ké ca phan bién ctia né trén duong thing d trong hinh vé bén la mién
20+ 3y <6

nghiém ctia hé bat phuong trinh
2 +y < 2.

Chon dap an @ O

$>Cau 32.
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2. Hé bt phuong trinh bac nhét hai én

T > —2
Cho hé bat phuong trinh { y > —2  Biét rang A, B, C la giao diém ctia hai
T+y <2

trong ba dudng thang x = -2, y = =2, x +y = 2 (dudc cho nhu hinh vé).
Khéang dinh nao dudi day la ding?

1277777

7777777

7777777

177747
W

7 7 777
v1r77 R ey

e A

@ Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh 1a mién tam giac ABC bao gom cd cac canh AB, AC, BC .

Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh 14 mién tam giac ABC bao gom cac canh AC, BC ngoai trit
diém A, diém B.

@ Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh 14 mién tam giac ABC bao gom cac canh AB, AC, BC ngoai
trit diém A, diém B, diém C.

@ Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh 1a mién tam gidc ABC bao gom cac canh AB, BC ngoai trit
diém A, diém C.

o Li gidi.

Ta thiy diém O, diém C, canh AC (ngoai trit diém A), canh BC (ngoai trit diém B) thudoc mién nghiém ciia
cd ba bat phuong trinh. Dudng théng z + y = 2 (chita canh AB) khong thudc mién nghiém ciia bat phuong
trinh = +y < 2. Vay mién nghiém ctia hé bat phuong trinh trén la mién tam gidac ABC bao gom cdc canh AC,
BC ngoaqi tric diem A, diém B.

Chon dap an O

$> Cdu 33.
Mién khong bi gach chéo (ké ca duong thiang di va do) 14 mién nghiém ctia hé
bat phuong trinh nao sau day?

—y< =2 +y<2
@ xr y X Yy

—2xr—y > -2 —2x—y > -2
@ rT+y> -2 @ —r—y< -2
—2r+y> -2 2c —y > —2.

® Li gidi.

Duong thang d; di qua hai diém (—2;0) v& (0; —2) nén c6 phuong trinh la z +y = —2. Dudng thang dy di qua
hai diém (1;0) v& (0; —2) nén c6 phuong trinh 1a —22 +y = —2.

2 2 xz + Z _2 N . N .
biem O(0;0) théa man hé bat phuong trinh o 4+ Y = o nén phan khong bi gach chinh 14 mién nghiém
ctia hé bat phuong trinh trén.

Chon dap an @ O

$>Cau 34.
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Chuong 2. B&t phuong trinh vé& hé bét phuong tinh bac nhét 2 én

Mién tam gidc khong bi gach ké ca 3 canh ctia né trong hinh bén 1
mién nghiém ctia hé bat phuong trinh nao?
y>0 z >0
(A) {52 — 4y <10 4z — 5y < 10
5x + 4y < 10. 5z + 4y < 10.
x>0 x>0
© {52 —4y<10 (D) { 52 — 4y < 10
4z + by < 10. 4z + 5y < 10.
® Loi gidi.

Mién khong bi gach ndm bén phai truc tung nén 1a mién nghiém ctia bat phuong trinh z > 0.

Goi A(xg;yo) 1a mot dinh ciia tam giac (diém A khong nam trén truc Oy). Dya vao hinh vé ta thiy zg > 2,
yo > 0. Tit d6 suy ra 5zg +4y > 10. Vay diém A khong thuoc mién nghiém ctia bat phuong trinh 5z 44y < 10.
Vay mién tam gidc khong bi gach ké ci ba canh ciia n6é trong hinh bén la mién nghiém ciia hé bat phuong

x>0
trinh ¢ 5z — 4y < 10
4z + by < 10.

Chon dép én @ O

$> Cau 35.

Mién tam gidc ABC ké ci ba canh 13 mién nghiém ciia hée bat y

phuong trinh nao trong bén hé sau? e

y=>0 z >0
@ 2¢ — 3y > 6 —2x+3y > —6
r+y<3. r+y<3.
r>0 y=>0 .
© -2z + 3y < -6 @ 2r — 3y < —6 T T
x+y<3. z+y <3
® Loi gidi.
Ta thay canh AC thudc duong thing 2 = 0 vA mién tam gidc ABC thudc mién nghiém ctia bat phuong trinh
xz > 0.
Canh AB thuoc duong thing x +y = 3 v mién tam gidc ABC thudc mién nghiém ciia bat phuong trinh
r+y<3.
Canh BC thuoc duong thing —2z 4 3y = —6 va mién tam gidac ABC thudc mién nghiém ctia bat phuong trinh
—2z + 3y > —6.
x>0
Vay mién tam gidc ABC ké ci ba canh la mién nghiém ctia hé bat phuong trinh: { —2z + 3y > —6
r+y <3

Chon dap an
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$>Cau 37.
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ap én@

&

X
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gach c6 hai bo 1a hai duong th

N

Vé nao sau
g

Hé b
L

$>Cau 36. Ph
i
ien ng

Tit (1) va (2) suy ra hinh B biéu d
Duong thang a di qua hai diem (—1

2.

o
Chon d
[+=]

Va
Chon d
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Chuong 2. B&t phuong trinh vé& hé bét phuong tinh bac nhét 2 én

$> Cau 38.

Hé bat phuong trinh nao sau day c6 mién nghiém la phan mit phing khong bi
gach nhut hinh bén (ké c& cac diém n&m trén hai duong thang a, b v khong thuoc
mién bi gach)?

2z + 1y < 2 20 +y > 2
A

—2x+y > 2. —2x 4y > 2.
-2z +y > 2. —2z+y <2
T
QLbigiéi.

Dudng thang a di qua hai diém (—1;0) va (0;2) nén c6 phuong trinh 1a —2x +y = 2.
Duong thing b di qua hai diém (1;0) va (0;2) nén c6 phuong trinh 1a 2z +y = 2.
Diém O(0;0) thuoc mién nghieém ciia bat phuong trinh —2z +y < 2 va 2z +y < 2.

. . . 20 +y <2
Vay mien khong bi gach 14 mién nghiém ctia hé bat phuong trinh
—2x 4y < 2.
Chon dap an @ O
<> Cdu 39.
Heé bat phuong trinh nao sau day c6 mién nghiém la phan mat phang khong bi — zxay
N . 2 L a2 N . N 2 N e N A A
gach nhu hinh bén (ké ca céc diem nam trén cac duong thang a, b, ¢ va khong AN
2r+y=>1 2r —y <1 20 +y <1 20—y <1 e e
B {z—2y>2 z-2>2 ©{z-2>2 @{z-2>2
x <0. y <0. x> 0. z > 0. 7 Xooeo0rt
T
~ . "2
® Loi giai.

Duong théng a c6 phuong trinh x

N

Dudng thing b di qua hai diém ) va (0;1) nén ¢6 phuong trinh 1a 2z +y = 1.

A

Dudng thing ¢ di qua hai diém (2 0) va (0; —1) nén c¢6 phuong trinh la z — 2y = 2.
Diém (0; —2) thudc mién nghiém ctia bat phuong trinh x > 0, 2x +y < 1 va z — 2y > 2.

2 +y <1
Vay mién khong bi gach 13 mién nghiém ctia hé bat phuong trinh { z — 2y > 2
x> 0.
Chon dap an @ O
- . 2 s . . z2a .2
<> Cau 40. Tim tat ca cac s6 thuc a, b sao cho mién nghiém ctia hé bat phuong trinh b chita diem
y <
M(-1;1).
Aa>-1;b<1. B a<-1;b>1. ©a<-1;b>1. Da<-1;b<1.
T —— ——
® Loi gidi.
. s _ . s r2>a
bé M(—1;1) thuoc mién nghiém ctia bat phuong trinh <b thia < —-1vab>1.
Yy
Chon dép én @ O

¢S Cau 41. Tim tat ca cac gia tri ciia m dé dudng thing y = m c6 diém chung v6i mién nghiém ctia hée
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Chuong 2. B&t phuong trinh vé& hé bét phuong tinh bac nhét 2 én

y £ £ 77

V2r+V3y—-1<0
$>Cdu 43. Mien nghiém ctia hé bat phuong trinh { /32 — 2y +1 >0 la
y=>—4
@ tam gidc vuong ké ca cac diém nim trén ba canh clia tam giac.
tam giac déu ké ca cac diém nim trén ba canh clia tam giac.
@tam giac ti1 ké ca cac diém nam trén ba canh ctia tam gidc.

.z ~ ~ ~ 2 3 2 2 S ~ 2 .z
@ tam giac can (khong vuong) ké cad cac diem nam trén ba canh ctia tam giac.

T — —

® Loi gidi.

Hai dudng thing v2z + v3y — 1 = 0 vd V32 — v2y + 1 = 0 vudng géc véi nhau nén mién nghiem la tam giac
vuong, ké ca cac diém nim trén ba canh clia tam giac.
Chon dap an @ O

¢ Cdau 44. Mién nghiém ctia bat phuong trinh |z +y| + |z —y| < 4 1a
@ mot hinh vuong (khong ké bien).
mot hinh chit nhat (khong phai 1a hinh vuong va khong ké bien).
(C)mot hinh chit nhat (khong phai la hinh vuong va ké ci bien).
@ mot hinh vuong (ké ca bien).

T — ——8
® Loi gidi.
Dé pha dau gia tri tuyéet doi, ta xét dau clia x + y vh & — y, c6 4 truong hop sau day
z+y>0 r+y>0
(1) qz—y=>0;(2) ¢ —y <0; Y
20 < 4 2y < 4 2, 5
z+y <0 r+y<0 #
B)cx—y>0va(d){z—y<0 !
—2y <4 — 2z < 4.
=2 -1 1 2 T
—1
5 B
C

Giai bon hé bat phuong trinh nay roi két hop lai ta duge mién nghiém ciia bat phuong trinh da cho 1a hinh
vuong ABCD vé6i A(2;2), B(2;—2); C(—2;—2); D(—2;2) ké ca bién.
Chon dap an @ O
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& Dang 2. Tim cuc tri clia biéu thitc F = az + by trén moét mién da gide

a) Bai toan:
Tim gia tri 16n nhat, gia tri nhé nhat ctia biéu thic F = az + by (a, b 13 hai s6 da cho khong dong
thoi bing 0) v6i z, y théa man he bat phuong trinh bac nhat hai an (c6 mién nghiém 14 mién da giac
AAg .. AAis .. Ay).

b) Ngudi ta chitng minh duge: Biéu thic F' = ax + by c6 gia tri nhé nhat, gia tri 16n nhat tai mot trong
cac dinh cta da giac A1As ... AjAirq ... Ap.

c) Phuong phap:

®@ Buéc 1. Tim mién da gidc A1 Ay ... A;A; 1 ... A, 13 mién nghiém clia hé bat phuong trinh.
® Buéc 2. Tim toa do cac dinh Aq, As, ..., A,.
© Budc 3. Tinh F (z;;y;) trong d6 A; (zg;y;) v6ii=1,2,..., n

® Budc 4. Két luan
Gia tri 16n nhat M = max F (zi;9:).
i=1,2,..n
Gia tri nhé nhat m = r1n21n F (zs;v).
i=1,2,..n

B Vidu minh hoa

3r—y>—1

$>Vidu 8. Cho cap (z;y) 1a nghiém ctia hé < 22 +y <6 . Tim gia tri 16n nhat vd nhdé nhit ctia bicu
z+3y >3

thie f (z;y) = 22 — 3y + 1.

D Loi gidi.
® Trude hét ta biéu dién mién nghiem ctia he (*):

—— V& cac duong thang di: 3z —y = —1; dy: 22 +y = 6; d3: x + 3y = 3.

— Diém M (1;1) c6 toa do théa man tat cd cdc bat phuong trinh trong hé nén ta t6 dam cac nita mit
phang bd dy; dy; d3 khong chita diém M. Mién khong bi t6 dam 1a hinh tam giac ABC, tinh ca ba
canh AB, BC,C A trong hinh vé duéi 13 mién nghiém ctia hé bat phuong trinh da cho.

<

AV

\

%W/

s

L

’dg x+3y—3

® Tim toa do cac diém A, B, C:




Chuong 2. B&t phuong trinh vé& hé bét phuong tinh bac nhét 2 én

y J/ J J

3z —y=-—1 =
— A =d; Ndsz nén toa do théa man Y Vay A(0;1)
rz+3y=3 =
i _ 3r —y=-—1 T =
— B =di Ndy nén toa do théa man & Vay B(1;4)
20 +y=6 Yy =
s _ |2z +y=6 T =
— (' = dy Nd3z nén toa do thdoa man & . Vay C(3;0).
r+3y=3 Y=

Tinh gia tri cia f(z;y) = 2x — 3y + 1 tai tat cd cic dinh cla tam gidc ABC:

(2;9) A(0;1) B(1;4) C(3;0)
flryy) =20 —3y+1 -2 -9 7

Suy ra min f(z;y) = f(1;4) = —9 va max f(x;y) = f(3;0) = 7.

U

$SVidu 9. Quang cdo san pham trén truyén hinh 1a mot hoat dong quan trong trong kinh doanh ctia cac
doanh nghiép.

Theo Thong béo s6 10/2019, gia quang cdo tren VTV1 1a 30 trieu dong cho 15 giay/1 lan quang céo vao
khoang 20h30; 1a 6 trieu dong cho 15 giay/1 lan quang cdo vao khung gid 16h00 — 17h00.

Mot cong ty du dinh chi khong qua 900 triéu dong dé quang cdo trén VIV1 véi yéu cau quang céo vé sd
l1an phat nhu sau: it nhat 10 1an quang céo vao khodng 20h30 va khong qua 50 1an quing cdo vao khung
gi¢ 16h00 — 17h00.

® Loi gidi.
Goi x, y 1an lugt 1 s6 lan phat quang cido vao khoang 20h30 va vao khung gio 16h00 — 17h00. Theo gia thiét,
taco: x e Nyye N,z >10,0 <y <50.
Tong s6 lan phat quang cao 1a T = = + y.
S6 tién cong ty can chi 1a 30z + 6y (trigu dong).
Do cong ty du dinh chi khong qua 900 triéu dong nén 30z + 6y < 900 hay 5z + y < 150.

b +y < 150
Ta c6 hé bat phuong trinh: z > 10 (I) Bai toan dua vé tim z,y la nghiém cta hé bat phuong trinh (I)

0<y < 50,

sao cho T' = x + y c6 gia tri 16n nhat.
Trude hét, ta xdc dinh mién nghiém cta hé bat phuong trinh (I).
Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh (I) 1& mién t& giac ABCD véi A(30;0), B(20;50), C(10;50), D(10;0)
(Hinh vé).
Ngudi ta chitng minh duge: Biéu thiic T = x + vy dat dudc gia tri 16n nhat
tai mot trong céc dinh clia ti giac ABCD. Tinh gia tri ciia biéu thic
T =z +y tai cip s6 (z;y) 1a toa do cac dinh cta tii gide ABCD 1di so
sanh cac gia tri d6. Ta duge T dat gia tri 16n nhat khi z = 20,y = 50 ting
véi toa do dinh B.
Vay dé phat dugc sb6 1an quang cao nhiéu nhat thi s6 1an phat quang céo
vao khodng 20h30 va vao khung gis 16h00 — 17h00 lan Iugt 1a 20 va 50
lan.

g

$>Vidu 10. Mot ho nong dan duy dinh trong dau va ca trén dién tich 8 ha. Néu trong dau thi can 20 cong
va thu 3 trieu dong trén dién tich mdi ha, néu trong ca thi can 30 cong va thu 4 triéu dong trén dién tich
méi ha. Héi can trong mdi loai cay trén véi dién tich 1a bao nhiéu dé thu vé dugce nhiéu tién nhat, biét ring
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tdng s6 cong khong qué 180.

® Loi gidi.

Goi dién tich dé trong dau la o (ha); dién tich dé trong ci la y (ha). ( diéu kién: 0 < z,y < 8).
Tong s6 dien tich st dung 1a = + v.

Téng s6 cong can sit dung 1a 20z + 30y.

Ta c6 hé bat phuong trinh

0<x<8 0<z<8
0<y<8 o 0<y<8
r+y<8 r+y<8

20z + 30y < 180 2x + 3y < 18.

Vé céc dudng thang thang (d1): o +y =8, (d2): 2z + 3y =18, (d3): x =8, (d4): y = 8 ta dugc mién nghiem
ctia hé bat phuong trinh 13 phan t6 dam nhu hinh vé

y
(d1)

(d2) 10
(da)

Ta co

A(0;6) = (dg) N Oy, B(6;2) = (dy) N (dz)
C(8;0) = (d1) N Oz, D = O(0;0).

S6 tien thu vé 1a f(z;y) = 3x + 4y (trieu dong).

M(z;y) A B C D

Flz,y) =3z + 4y 24 26 24 0

Do d6 f(z,y) dat gia tri 16n nhat tai B(6;2).

Vay dé thu dugc nhiéu tién nhét thi can trong 6 ha dau va 2 ha ca. O

D Bai tGp ren luyén

$OBai 7. Mot gia dinh can it nhat 900 don vi protein va 400 don vi lipit trong thitc &n mdi ngay. Mdi kg
thit bo chita 800 don vi protein va 200 don vi lipit. Mdi kg thit lgn chita 600 don vi protein va 400 don vi

y J/ J J

e

y
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y J/ J J

lipit. Biét rang mdi ngay gia dinh nay chi mua téi da 1,5 kg thit bo va 1 kg thit lgn, gia tién 1 kg thit bo
14 200 nghin dong, 1 kg thit lgn 14 100 nghin dong. Hoi gia dinh d6 phai mua bao nhiéu kg thit méi loai dé

s6 tién bd ra 1a it nhét.

® Loi gidi.

Goi s6 kg thit bo can mua la z (kg); s6 kg thit lgn can mua la y (kg). Diéu kien: 0 <2 <1,5,0 <y < 1.

Khi d6 s6 don vi protein 1a 800z + 600y.

S6 don vi lipit 1a 200z + 400y.

Ta c6 hé bat phuong trinh
0<z<15
0<y<l1

=
800z + 600y > 900
200z + 400y > 200

0<z<15
0<y<l1

8r+ 6y >9

T+ 2y > 2.

Vé céc dudng thang (di): x = 1,5, (d2): y =1, (d3): 82 + 6y =9, (d4): = + 2y = 2. Ta dugc mién nghiem ctia

hé bat phuong trinh 14 phan t6 dam trong hinh vé.

Ta c6

B
C
| N | | r
-3 2 -1 O 1 2\ 4
—1 -
3
A(30) = (@) 0 (@), BOLS) = () 1 (),
37
C(1,5:0.25) = (d) 1 (da), D (350 ) = (d) 1 ().
S6 tien bo ra 1a f(x,y) = 200z + 100y (nghin dong).
M(x;y) A B C D
F(z,y) = 200z + 100y 175 400 325 190

Do d6 f(z,y) dat gid tri nhé nhat tai A (g, 1).

2 Z N z by 3
Vay dé so tien b6 ra nhd nhat thi can mua 3 kg thit bo va 1 kg thit lon.
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y £ £ 77

> Bai 8. Nguoi ta dinh diing hai loai nguyén liéu dé chiét xuat it nhat 120 kg héa chat A va 9 kg héa chét
B. Tt mbi tan nguyen licu loai I gia 4 triéu dong c6 thé chiét xuat duge 20 kg chat A va 0,6 kg chat B.
Tt mbi tan nguyen lieu loai II gia 3 trieu dong cé thé chiét xuat duge 10 kg chat A va 1,5 kg chat B. Hoi
phai diing bao nhiéu tan nguyeén lieu méi loai dé chi phi mua nguyén liéu la it nhat. Biét ring co sé cung
cap nguyen liéu chi ¢6 thé cung cip khong qua 10 tan nguyeén lieu loai I va khong qua 9 tAn nguyeén lieu
loai II.

D Loi gidi.

Goi s6 tan nguyén lieu loai I can sit dung la x (tan); s6 tan nguyen lieu loai IT can sit dung la y (tan).
Diéu kien: 0 <2 <10,0<y <9.

Khi d6 s6 kg chat A thu dugce 14 202 + 10y, s6 kg chat B thu duge 1a 0,62 + 1,5y.

Ta c6 hé bat phuong trinh

0<x<10 0<x<10
0<y<9 0<y<9
20x+10y2120@ 20 +y > 12
0,6+ 1,5y > 9 2z + by > 30.

Vé cac dudng thang (di): x = 10, (d2): y =9, (d3): 2z +y = 12, (d4): 22 + 5y = 30.
Ta c6 mién nghiém ciia hé bat phuong trinh 14 phan t6 mau nhu hinh vé:

Y
(ds) (d1)
YT\ 4 B (@)
(d4\
5
C\
-5 0] 5 10 15

Ta c6
(do) N (d3) = A (g 9) () N (d1) = B(10:9),
() 1 (ds) = C(10:2), (i) 1 (ds) = D (153 ).

Chi phi mua nguyén liéu can bé ra 1a f(z,y) = 4z + 3y (trieu dong).

M(z;y) A B c D

fz,y) = 4z + 3y 3 67 46 28,5
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y J/ J J

. 15 9
Do d6 f(x,y) dat gia tri nh6 nhat tai D (Z’ 5)
. . N 15 . 9 .
Vay deé chi phi nguyén liéu la it nhat ta can st dung i 3,75 tan nguyeén liéu loai I vz 3= 4,5 tan nguyén
liéu loai II. O

$>Bai 9. C6 ba nhom may A, B, C dung dé san xuat ra hai loai san pham I va II. Dé san xuat mot don
vi san pham mdi loai phai lan lugt diing cdc may thudc cdc nhom khac nhau. S6 may trong mot nhom va
s6 may ciia titng nhém can thiét dé san xuat ra mot don vi san pham thuoc méi loai dude cho trong bang

sau:
. . . S6 may trong ting nhém dé san xuit ra mot don vi san pham
Nhom | SO méy trong moi nhém
Loai I Loai II
A 10 2 2
B 4 0 2
C 12 2 4

Mot don vi san pham I 1ai ba nghin dong, mot don vi san pham loai IT 1ai nam nghin dong. Hay lap phuong
an dé viec san xuat hai loai san pham trén c6 1ai cao nhét.

® Loi gidi.

Goi s6 san pham loai I can san xuat 14 z; s6 san pham loai II can san xuét la y. Didu kien: z,y > 0.
S6 may nhoém A can sit dung 1a 2z + 2y.

S6 may nhém B can st dung 1a 2y.

S6 may nhom C can st dung la 2z + 4y.

Ta c6 hé bat phuong trinh

(>0

x>0
y=>0

0<y<2
2042y <10 &

z+y<5b
2y <4

T+ 2y <6.
x+2y <6

Vé cac duong thang (d1): y =2, (d2): x +y =5, (d3): © + 2y = 6. Ta c6 mién nghiém ctia bat phuong trinh 1a
phan t6 mau nhu hinh vé:
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y J/ J J

Ta c6

Lai suat thu duge la f(z,y) = 3z + 5y (nghin dong).

M(z;y) A

f(z,y) =3z + 5y 10

16

17

15

Do d6 f(w,y) dat gid tri 16n nhat tai C(4;1).

Vay phuong an san xuét 4 san pham loai I va 1 san pham loai II sé cho lai cao nhat.

con nguoi. Két qua nhu sau:

vitamin B.

9 Bai 10. Mot nha khoa hoc nghién citu vé tac dong phoi hgp clia vitamin A va vitamin B déi véi co thé
a) Mot ngudi c6 thé tiép nhan duge mdi ngay khong qua 600 don vi vitamin A va khong qua 500 don vi

b) Mot ngusi méi ngay can tir 400 dén 1000 don vi vitamin cad A 1an B.

. - ) N 1
¢) Do téac dong phoi hgp ctia hai loai vitamin, mdi ngay s6 don vi vitamin B phai nhiéu hon 3 sO don

vi vitamin A nhung khong nhiéu hon ba lan s6 don vi vitamin A. Biét gia mot don vi vitamin A 14 9
dong va gia mot don vi vitamin B 1a 7,5 dong.

Tim phuong an dung vitamin A va vitamin B théa man cac diéu kién trén sao cho s6 tién phai tra it nhat.

® Loi gidi.

Goi s6 don vi vitamin A can dung 1a ; s6 don vi vitamin B can ding 1a y.

Diéu kien: 0 < 2 < 600, 0 < y < 500.

Téng s6 don vi vitamin A va vitamin B can dung la = + .
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Ta c6 hé bat phuong trinh

0 <z <600
0<y <500

400 < 2 +y < 1000

X
Ty < 30
g = Y=0T

Vé céc dudng thang (d): = = 600, (da): y = 500, (d3): x +y = 400, (d4): x +y = 1000,
x

(d5): 5 —y =0, (de): y = 3.

Ta c6 mién nghiém ciia hé bat phuong trinh nhu hinh vé:

Ta c6

(da)

N

800 ~

600 -

Y

(ds)

(dr)

N

200 T

O

x

—600 —400 —20

500

() N (do) = A (252500

3

200

EN

600 800

1000

) ,(d4) N (d2) = B(500;500), (d1) N (ds) = C(600;400),

4
(dh) 1 (ds) = D(600;300), (ds) N (ds) = B S0 220 ) (ds) 1 (ds) = F(100;300).
S6 tien phéi tra 1a f(z,y) = 92 + 7,5y (nghin dong).
M (z;y) A B C D E F
f(z,y) =9z + 7,5y 5250 8250 8400 7650 3400 3150

Do d6 f(z,y) = 9z + 7,5y dat gia tri nhé nhat tai F(100;300).

Vay phuong an ding mdi ngay 100 don vi vitamin A va 300 vitamin B thi s6 tién phai tra 1a it nhat.

C-BAI TAP TRAC NGHIEM

y J/ J J

0

trinh

r+2y<4
r—y < 1.

(A) M =3.

(B) M = 10.

© M =6

$> CaAu 45. Tim gia tri 16n nhat M ciia biéu thic z = 3z 4 2y biét ring =, y théa man hé bat phuong

(D) M =09.

® Loi gidi.
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Mién nghiém 1a ti& gidc nhu hinh vé.
z 16n nhat 1a 8 tai dinh (2;1).

Chon dép én @ O
$>CAu 46. Tim gia tri 16n nhit ctia bidu thic F(x;y) = z —y — 1 v6i z, y théa man he
r—2y+22>0
3x+8y—24<0
x>0
y > 0.
(A)5 6. 8.
T —— —

® Loi gidi.

Dé thay rang: mién nghiém ctia hé
da cho 1a hinh ta gidc OABC trén
hinh vé (Ké ca bien), trong dé cac
dinh cua t giac c¢6 toa do: O(0;0),

16 1
A0, B( 752, Cs0)

LI I s s 0777

Ta biét rang gia tri 16n nhat ciia bicu thitc F(z;y) sé dat duge tai cdc dinh ctia ti gidc, do d6 ta tinh gia tri

16 15 6
cia F(z;y) tai cac dinh nay. F(0;0) = —1, F(0;1) = -2, F i )= F(80) =7
Vay gia tri 16n nhat ctia biéu thitc théa man he 1a F(8;0) = 7.
Chon dép én @ O
¢S Cau 47. Tim gia tri 16n nhat a va gia tri nho nhat b cta F(z;y) = 3z + 9y véi (x;y) 1a nghiém cia he
r—y+1<0
. 2r —y+4>0
bat phuong trinh vy
z+y+1>0
20 4+y—4<0.
a=21b=1 a=21b=—3. a=36b=1. a=36b=—3.
T — =
® Loi gidi.

Ta da biét gid tri 16n nhit va gid tri nhé nhét clia bidu thic F(z;y) dat dude tai cac diém (1;2), (0;4), (—1;0),
-5 2 . .
33 theo trén hinh vé minh hoa. Thit lai ta thay gia tri 16n nhat a = 36 tai (z;y) = (0;4), gia tri nho
nhat b = —3 tai (z;y) = (—1;0).
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Chuong 2. B&t phuong trinh vé& hé bét phuong tinh bac nhét 2 én

T

Hinh vé minh hoa

Chon dap an @ O
0<x<h
- . 0<y<10 .2 .
¢ Cau 48. Cho hé bat phuong trinh va biéu thic P(x;y) = 2z — 2y + 3 v6i (x;y) thude
5z 43y > 15
—T+y>2

X

mién nghiém ciia hé bat phuong trinh da cho. Tim gi4 tri nhé nhat cta P.

(A) —17. —34. ©-7.

7

=
® Loi gidi.
Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh cho § gia thiét bai toan dugce biéu y
dién nhu hinh trén, véi mién nghiém 1a hinh ngii gidc mau tring, ké ca i
bién. P chi c6 thé dat gia tri nhé nhét tai cac dinh ctia ngi giac, cac dinh 9
d6 o6 toa do Tin lugt 1a A(0;10), B(5:10), C(5:7), D g; % | B(0:5). :
Thay toa do cac dinh vao P ta tim dudc gia tri nhdé nhat ctia P bang —17 7
tai z =0, y = 10. 6
5
4
3
2
1
342 10 1 2 3\ 4 %
Chon dép én @ O
y—2x <2
$> Cau 49. Tim gi4a tri nhé nhat ctia biéu thitc F = y — z trén mién xac dinh béi he { 2y —z > 4
r+y<5>
(AminF=1khiz=2,y=3. B)minF=2khiz=0,y=2.
(©minF=3khiz=1,y=4 (D)minF=—-1khiz=2y=1.
T — B

® Loi gidi.
Biéu dién mién nghiém ctia bat phuong trinh da cho ta dugc mién nghiem la tam gidc ABC véi toa do cac
dinh la: A(0;2), B(2;3), C(1;4).

y J/ J J
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2. Hé bt phuong trinh bac nhét hai én

/////////////////////////////////////}////////
Ry v
V177777707777 777777777777277777 77
Ry

7

Tinh gié tri ctia biéu thic F =y — z tai toa do cac dinh ta co:

Tai A(0;2): F=y—xz=2.

Tai B(2;3): F=y—xz=1.

Tai C(1;4): F=y—x =3.

Vay min F'=1khixz =2, y = 3.

Chon dap ém@ O

> Cau 50. Tim gia tri nhé nhéat T ciia biéu thiic z = 5z + Ty biét ring x, y 14 cac s6 khong am thoéa man
2 +3y>6

Jr—y <15
—x+y<4
2z + by < 27.

AT =12 ® T =14 (©) T =28

T S —

hé bat phuong trinh

=2

® Loi giai.

Mién nghiém 14 mién luc giac c¢6 toa do cac dinh lan lugt la:
(0;2), (0;4), (1;5), (6;3), (5;0), (3;0).

Gia tri nhé nhat 7' = 14 dat tai dinh (0;2).

7
7
7
7
7
7
7
7
7
7
7
Z
7
7
7
7
4
7
7
7
7
7
7
7
7
7
7
7
7
7
7
7

Chon dap an . O

$>Cau 51. Tim cac cip s6 (z;y) théa man he bat phuong trinh dudi day sao cho né lam cho biéu thiic
S = 2z + y dat gia tri 16n nhat.
0<y<2

y<zx
r+y<5>H
r<4

(z;y) = (40). (z;y) = (41). (z;y) = (3;2). (z;y) =

|

96/418




2

€I cacC C

y J J J
)
at gia tri

1,1 kg th

z

it nhat 300 calo, 36 don

Uc &n moi

tr

: D =
S o2 SRS
= & = el
S =]
S O O ydd
o © ool —_
E o8 9s
& SR 2=
hie] ! <
! O B
<~
o
=]
2
+

loai d

N

i

ai
ai
0 va

61

1em

ong va cung cap
éc

thitc S = 27 +y d

s

iéng can cung cap
ong va cung cap

it b

X

ac d

xT
iéu
it trong th

tach m
1-p
-16-gam th

om ¢

, 2 tach lo
i X, 1 tach lo

i

Kk
da 1,6 kg th

4 6 nghin d

iéu

6 gi

o1

X

h loa

a 5 nghin d

2

777777770770
1707707707777

Saaaaay
NNNNNNY
NNNNNAN
NN
NNNNNAN
NNNNNNN
NN
NNNNNNN
NN
NNNNNAN
AN
NNNNNAN
NNNNNNY
NNNNNAN
NNNNNNN

177777772777777
7777777777777

6 gi

Y c

Y

t6i

bao nh

t. M

ANNNNNNNNNNNNNNNNNY

2

z

AR SININNNNNNNNNNY

ach loai

ac
400 don vi 1

ac dinh, suy ra b
i-pi

P

0l ngay nén uong

X c
uc uéng
ang ngay”?
B3t
Oy
é-in va

én

7
7
7
7
7
;
7
;
7
/
7
/
;
7
;
7
7
7
1 mua

7
7
7
7
7
7
7
7
7
7
7
7
z
7
z
7
z
7
I
2z
’

c uong

t tach th

iac OABCD (bao g

hét 2

N

-
N

pro-t
200 don vi 1

l1a toa do c
1
ia dinh nay ch

acn

-
7

’

’

’

/

’

’

’

’

/

’

/

’

/

/

’

’
1), D(4

anglig

a

h
0 cac
n
Chon d
D

y nén uong

)
-t

i
pro

-16-gam th

z

ien ng
i
ia C' = dx + 6y.

Mién ng

M(0

vi vi
don v
6 don v
t01 uu
A1t
©2¢
oig
e
$SCau b53. M

4
o
plas}
o
Ye)
=
)
o
o
53 25
0 ATIT]]]INNINWN SN g~ o D > @
< ~ M T2y < E oS 8 o 5
£ o RN O & mo <= 7= ) B o
c = NG == 5T s D
o)) S > N Y —~ om o0 O~ =} o @ oo
c ALTAULULNNNNNNNNNNY & ) B =] M C a — = i
e) 1S ARG e \® P Bo= s S A W
5 i) A NN RO (] = .8 8% .. S S g
< R NN = 1O O F R & —~ = B3
o = SN R E o0 m - = = & <
NN Y . ( . N [S) o e
5 = RN NS <, S B .2 = 58 S hn 3 S > &
e = A =] =E= IUSONEEAR O K= = e oo
20 Ny e 8 TI” @ & @ T~ = 5/
m. = AININNNINNNPNNINNNNNNNNN N o= > g =9 9 o < 3 g5
2 << B wap 2 » =2 0% o Nl = “ 8=
9 = = S8 5g g o O - °8 &
= =5 & ol o B8 W S = AN < @ =
m = < ~—~ = g o bz ) am a2 Be % = E e g \m s
E = S.E= ‘T B S m T ™ AL OA "l E T EF
= ‘< S 87C s > 8. o = NS =R S8 8
I o e — = o P < VA o DO — N = o0 i)
O = s Lv::u.io N~ 9A Qo O © M = P Q \Od
2 < R ¢ g w® = = -] B3
c < \ = \nVa o '2" O O + + + o o Bo. + ©Q m
S 3 < % £@ SRR Bl EHENANSTT @ @ =Y
+ . 8
e m =g © o o 5 = :m [SEES) DO —-H = 8 D m —_ a o)
@ - SERS 3 g 5 > B \® RN \ ~— = >
= (O = O n .= = < @ N
N = "ol g <0 . == o =
Na] Aq Qe = - Nav] !
(o) b ~~ )
c (@) ©
S &
2 8
O

C nhdé nhét tai din

Lan luct t
n
Vi

o Loigi
L
Ta c6 h
a
Chon d
97/418

Toa d




2

2. Hé bdt phuong trinh b&c nhat hai an

y J/ J J

ki-16-gam

éu

bao nhi

hai mua

2

dinh doé p

0i gia

H

ong.

X

ong, 1 kg thit lon 1a 35000 d

1 kg thit bo 1a 45000 d

tién

=)
o= 2
= =
=%
o0
2 N
e =
S =
\nva\v
o &
g2 %
= <
+
a0 8o
&~
© <
o O
[ty
& g g
= B o
nll
oS 5= a=
/lhh
@ e e
— oh oD
®
901717
o —
v BVa]
EE
S 0 0
o 2 2
R=Th=1
~«Q
==
-lgg
T
NCR
Ww o
HCI®)
S=h
==
+~

"2

gi giai.
Goi z va y lan lugt 1

~

oL

0<z<16,0<y<1]1).

N

6 mua moi ngay

thit lgn ma gia dinh dé

0 va

ki-16-gam thit b¢

A sb
€ mua sd

N

ong.

45000z + 35000y d
é-in va 200z don vi li-pit.

thit trén la: F

Trong x kg thit bo chita 800z don vi pro-

2

Khi d6 chi phi d

t

400y don vi li-pit.
lugt 1a 800z + 600y don vi va 200x + 400y don vi. Do gia dinh

N

é-in va

Trong y kg thit lgn chita 600z don vi pro-t

an
400 don vi li-pit trong thic

z

soO don li-pit 1

6 don vi pro-té-in va
t 900 don vi pro-t

, SO

Suy ra

z

ta c6 hé bat phuong trinh

N

a4n moi ngay nén

é-in va

it nha

N

nay can i
sau:

N

>9
> 2
<16
0<y<1,1.

0<z<1

8z + 6y
T+ 2y

1

Bai toan trd thanh: Tim GTNN cia F = 45000z + 35000y vé6i x, y thoa hé

trén.

o O
o O
S <t
Al Al
S S e —~
o O
© T q_my
+ + Y
g &0
S S VIV
o AN O O
—_———

NNNNNNNNY

hiém la t giac ABCD (hinh bén)

PN

O mien ng

2

Giai he bat phuong trinh trén, ta c

v6i toa do cac dinh la: A(1,6;1,1), B(1,6;0,2), C(0,6;0,7), D(0,3;1,1).

Khi dé:

NNNNNNNNY

Sococd
n O O 2
(e R an R Yo R )
— O —=
— D~ 0 0
[
Ry By Ry Ry
— A b~
— O O
&g H
—_ — o O
~— — — —
<R ORA
HEHH

0 va 0,7 kg thit lgn.

N

0,6 ke thit b

Ay can mua

t khi (z;y) = (0,6;0,7). Do d6 gia dinh n?

a

Suy ra, F' nhoé nh

Chon dap an

an
ong

én gb va 4 gio hoa
600 gig lao d

£

bi
ang c6

P

e

5 gio ch

an
th

X

ke sach ¢

ol
3 gi¢ hoan thién. M

¢ Cau 54. Mot cira hang lam ké sach va ban lam viéc. M

-

Ta ha

ang c

2

o1
ach 1

é bién gb va

am viéc can 10 gio ch
¢ hoan thién. Loi nhu

13

an

b
én go

ol

thién. M

ban la 750

o1

N

ong va moi

a 400 nghin d

ké s

o

an cua moi

dugce 1

va 240 gits d

< 4

dé ché bi

da?

o

thang deé thu dugc lgi nhuan t

am moi

N

am mdi loai can

2

h

45000.

éu san p

N

nghin dong. C6 bao nhi

(D) 46000.

(C) 45600.

(A) 24000.

oi gidi.

~

®L

< 600

o5z + 10y

Kooy

< 240

4z + 3y
>0

>0

NNNNANAY
NNNNNNAN

SNNNNNINNNY

A N N N N NN

Y

Lgi nhuan: P = 400x + 750y.

Ta c6 hé:

AATILUIANIANNNNNNNNNNNNNNNNY

tw gisc OABC v6i:

ém cua hé la mién

hi

Mién ng

A(0;60), B(24;48), C(60;0).

SR
N A N N N Y

A

naz = P(B) = 45600.

Z

Lgi nhuan toi da P,

Chon dap an @

98/418




Chuong 2. B&t phuong trinh vé& hé bét phuong tinh bac nhét 2 én

y £ £ 77

|z —1] <2
ly+1/<3
nghiém ctia hé bat phuong trinh da cho. Tim gia tri 16n nhat ctia P.

(A) 16. —16. ©s. (D) -s.

T I

o Li gidi.

$> Cau 55. Cho hé bat phuong trinh va biéu thic P(z;y) = 32+ 2y — 5 v6i (z;y) thudoc mién

|z — 1] <2 —1<x<3
=
ly+1] <3 —4<y<2

Mién nghi¢m 1a hinh cht nhat ABCD véi A(3;2), B(3;—4), C(—1;—4) va D(—1;2). Gia tri 16n nhat cta P
dat dugce tai dinh A(3;2) va P(3;2) = 8.
Chon dap an @ O

> Cau 56. Ngudi ta dir dinh ding hai loai nguyén lieu dé chiét xuat it nhat 140 kg chat A va 9 kg chat
B. Tt mbi tan nguyen lieu loai I gia 4 triéu dong, cé thé chiét xuat duge 20 kg chat A va 0,6 kg chat B.
T mdi tan nguyen lieu loai II gia 3 trieu dong cé thé chiét xuat duge 10 kg chat A va 1,5 kg chat B. Hoi
phai diing bao nhiéu tan nguyen liéu mdi loai dé chi phi mua nguyén liéu la it nhat, biét ring co sé cung
cap nguyén liéu chi c¢6 thé cung cap khong qua 10 tan nguyen liéu loai I vi khong qud 9 tAn nguyen licu
loai 117
@ 2,5 tan loai I va 9 tan loai II. 10 tan loai I va 9 tan loai II.
© 10 tan loai I va 2 tan loai II. @ 5 tan loai I va 4 tan loai II.
— T B
D Loi gidi.
Goi z, y 1an lugt 1a s6 tan nguyén lieu loai I va loai 1T phai dung.
0<z<10

. . 0<y<9
Tu bai toan ta dua duge hé bat phuong trinh: (%)
2r+y>14

2x + 5y > 30

Téng chi phi la F(x;y) = 4z + 3y

N ho a0 he h ho nhé oA R5500000500055000550:

Ta t t . t. :

a tim z, y théa man hé (%) sao cho F(x;y) nho nha i

« L .z . 2 A . - 2 [ 7 2777722777777,

Ta biét gia tri nhdé nhat dat tai cac diém 5:4), B(10;2 2

1 4), :2), :

. . . rr77 7 SIIIIIIIIIIII7 .

b ) ) sz 7 7272227777777,

h'? l . h,( 1\ ., . h? h,’\ s 7 7722222727277 777.

Th lai thay F'(5;4)=32 la gi& tri nho nhat. 0000

Vay can 5 tan nguyén liéu loai I va 4 tan nguyén liéu loai 11 -

Ay guy C : guy S : . 777 700000000
500 20505 i

Chon dap an @ O

y—2x<2
$> Cau 57. Gia tri nhé nhat Fuy, cla biéu thitc F(x;y) = y — 2 trén mién x4c dinh bdi he { 2y —x > 4
r+y<5H

12
(A) Foin = 1. Fop = 2. (©) Funin = 3. (D) Fonin = 4.

T — —

® Loi gidi.
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2. Hé bt phuong trinh bac nhét hai én

y J/ J J
y—2x <2 y—2r—2<0

Tacé (2y—ax>4<2y—x—4>0 (%)
r+y <5 r+y—95<0.

Trong mat phéng toa do Ozy, vé cac dudng thang dy:y — 20 —2=0,ds: 2y —x —4=0,d3: 2 +y —5=0.

Khi d6 mién nghi¢m ctia he bat phuong trinh () 1a phan mat phing (tam gidac ABC ké c& bién) nhu hinh vé.

Xét cac dinh ctia mién khép kin tao bdi he (x) 1a A(0;2), B(2;3), C(1;4).

ATAILLFALAULARIAALATL AL LI LA NN AN NN NN AN

F(0;2) =2
Taco { F(2;3) =1 — Fpin = 1.
F(1;4) =3
Chon dap E’m@ O

$> Cdu 58. Mot nha may san xuét, sit dung ba loai may diic chiing dé san xuét san pham A va san pham
B trong mot chu trinh san xuat. Dé sdn xuat mot tan san pham A 1ii 4 trieu dong ngudi ta sit dung may
I trong 1 giv, may II trong 2 gio va may III trong 3 gid. Dé sin xuit ra mot tan sin pham B 1ai dugc 3
trieu dong ngudi ta st dung may I trong 6 gio, may II trong 3 gid va may III trong 2 gio. Biét raing may [
chi hoat dong khong qua 36 gig, méay hai hoat dong khong qué 23 gis va may I1I hoat dong khong qua 27
gis. Hay lap ké hoach san xuit cho nha méy dé tién 1ai dugc nhiéu nhat.
San xuat 9 tan san pham A va khong san xuat san pham B.
San xuat 7 tan sdn pham A va 3 tin sin pham B.

. 45 3 81 | 3
@ Sé&n xuét 3 tan sadn pham A va 16 tan sdn pham B.

(D) San xuat 6 tan san pham B va khong san xuat san pham A.

® Loi gidi.

Goi z >0, y > 0 (tan) la san lugng can san xuat clia sén pham A va san pham B. Ta c6:

x + 6y 1a thoi gian hoat dong ctia may I,

2z 4 3y la thoi gian hoat dong ctia may 11,

3z + 2y la thoi gian hoat dong ctia méy II1. S6 tién lai cia nha méay: T = 4z + 3y (trieu dong). Bai toan trd
x4+ 6y < 36

thanh: Tim x > 0, y > 0 théa méan { 2z + 3y < 23 dé T = 4z + 3y dat gia tri 16n nhat.
3x 4+ 2y <27

Mién nghiém ctia he trén 1a tam gidc ABC (ké ci bd).
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Chuong 2. B&t phuong trinh vé& hé bét phuong tinh bac nhét 2 én

y J/ J J

1720777

10 49 45 81 10 49 89 45 81 603

Xt tai che vi trf A 2.0 2 22
ét tai cac vi tri <16 16

(7;3) = 37.
Suy ra f(z;y) 16n nhat khi (z;y) = ( —; —

s R . .45 . 81 .
Nhu vay dé tien lai duge nhieu nhat thi san xuat 5 tan sdn pham A va 16 tan san pham B.

Chon dap an @ O

2ty < -2
N 2 e e r—2y<2
¢S Cau 59. Bieu thic F = y — x dat gid tri nhé nhat véi dieu kién L tai diem S(z;y)
rTy=

x>0

(4;1). (3;1). (2;1). (1;1).

— 24y < -2

. N . p T —2y <2
Biéu dién mien nghiém cua hé bat phuong trinh N y< 5 trén hé truc toa dé nhu dudi day:
rTy=

x>0

AR,
1777272777777
211717177
AR

i

'//////////ﬁ
2

Nhan thay biét thitc F =y — x chi dat gia tri nhé nhat tai cac diém A, B hoac C.
Chi C(4;1) ¢6 toa do nguyén nén théa man. Vay min F' = -3 khi x =4, y = 1.

Chon dap an @ O
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2. Hé bt phuong trinh bac nhét hai én

y £ £ 77

0<y<4
x>0
z—y—1<0
r+2y—10<0

As. OF ©10. D 12.

T ——— — 8
® Loi gidi.
Vé cac duong thing dy:y=4;do: 2 —y—1=0;d3: 2 +2y —10=0; Oz: y = 0; Oy: = = 0.

$> Cdu 60. Gia tri 16n nhat clia biéu thic F(z;y) = x + 2y, véi didu kien

17777777777

Y17 7777

10007000707

Céc dudng thang trén doi mot cat nhau tai A(0;4), O(0;0), B(1;0), C(4;3), D(2;4).

Vi diém My(1;1) c6 toa do thod man tat cd cac bat phuong trinh trong hé nén ta t6 dam cic nita mat phing
b di, da, d3, Ox, Oy khong chia diém M.

Mién khong bi t6 dam 1a da gidc OADC B ké cé céac canh (hinh bén) 1a mién nghiém ctia he bat phuong trinh
da cho.

Ki hieu F(A) = F(xa;ya) = A + 2ya, ta c6 F(A) = 8, F(O) = 0, F(B) = 1, F(C) = 10; F(D) = 10;
0<1<8<10.

Gi4 tri 16n nhat can tim 13 10.

Chon dép én @ O
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